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Serenifsimum & Potentifsimum
Principem & Dominum .

D IACOBV M,
Magne Britannie, Franciz,Hiber-
niz Regem, Fidei Defenfo-
- rem, &c.

Dominum mesm ClementifSimum,

7538 V& hos ego libros Harmonicesin-
~oew? ter homines vulgandos, ex Impera-
tonis Auguftifiimi, Domini mei
2% aula, ex eius Regnis & Prouinciis

/34 hareditariis Auftriacis, exipfa deni--
4% que Germanid, trans mare ablega-
, ZL73 rem,tuoqgs, Rex Inclyte, confpectui
fereniffimo fifterem: cau{as%ab/ui partim prafentes,
partimantiquas. . . .
Primum enim hocnonahienum ameo munere pu-
taul; vt quia Czfaris in re Mathematica ftipendia me-
rco,demonftrarem igitur etiam exteris , quantam gere-
ret prowidentiam, Princeps Reip. Chniftiana, diuinifi-
morum ftudiorum: vt intelligeretur ex curfu non in-
tercurbato Pacis ornamentorum per has prouincias,
famaminteftini belli finiftram, cumipfa re proculdu-
biobréuiextinGtumiri: Diffonantiamque hanc pauld
duriorem, vein Pathetica Melodia, lam iamquein fua-
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uem Claufulam deficuram. Qbem vero Bonicadis Im-
pcragoriq digniorem aftimatorem,Rege magno? queimn
operis de Czlorum Harmonia, Pythagoram redolen-
tis& Platonem, conuenicentiorem Patronum,Regeillo
legiflem, qui Platonicz fapientiz ftudium domefhicis
monumentis,que{ubditorum venerationeetiam pub-
licahabemus,eft teftatus? qui Aftronomiam Tychonis
Brahei, cu1 opushocinnitieur, pueradhuc, ornamen-
tisingenii finl dignam cenfuic? qui denique vir factus,
& regni gubernacula tractans, Aftrologicam vanitatem
pub [ica cenfura notauit? qu fane, hibro huius operis
1V.detectis veris fundamentis effe@uum fideralium,
clariffime patefcit: Ve nulli dubium efle pofiic, quine--
tius huius Operis,omniumquecius partium {is futurus
intelligenaffimus. B
Maiorvero mihi caufa dedjcationis ex antiquoeftifta.
Cum primum ante annosauld minusviginti mate-
riamoperis animo concepiffem, titulumg; nuncupaf-
fem, nondum cognitis Planetarum motibus propriss,
in quibus tamen 1nefle Harmonias inftin¢tus Nature
dictabat:Jam tuncego patrocinium operis, fi quando
1d fuccederet, abfolutumque efler, Maieftati tug defti-
nauis hocgs veluti vorum meum Legatis tuisad aulam
Imperatoriam femelatqueiterum teftatum feci. Cau-
fas de hoc Harmonicorum meorum patrocinio cogi-
tandi, fuppeditabat mihi Diffonantia illamuleplex in
rebus humanis, manifeftaquidem, vt non pofgt non
offendere; exconcinnistamen &articulatis interuallis
conflata,quorum hzceft nacura, veauditum in media
difcordantia, promiffione fucceflura fiauis concordiz
demulceat,eiufdemqs expectatione fuftencet. Enimue-
rodigna erathomine Chriftiano perfuafio, Deum effe,
quiomnem Melodiam vitz humanz moderatirur, di-
gnamagnitudine Del patientia, non offendi prolixitate
diffonanciarum,nec pesabiiceres reputantem,non Dei
- proul-
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prouidentiam lente agere,fed noftrum fingulorum zui
{pacium velociter auolare. Docebar equidem facris o-
. . \ . .
raculis, omnia a Deo certis & falutaribus vfibus effe
deftinata: etiamdiffona ifta,ad elucidandam & com-
mgndandam Confonantiz fuauitatem. Cur autema
. R ~ «qe A L. .
tua potiffimum Harpe Dauidica, Rex Inclyte, princi-

[‘J_ium aliquod expectare confonantiz reftauranda, de-
]

deria mea me 1uberent: edi noneft huiusloci fufius
explicare, ne prudentum monita contemnere videar:
hanc tamen, toto dudum ab orbe confeffam partem
gloriz, rerum abs Te geftarum, attingere nemo prohi-
beat: quod Angliz regnum, hereditate & confenfit po-
puliadeprus, breui illi commune cum Regno Scotia,
Magn Britanniz nomen dedifti; ex vtrags prouincifl
Regnum&Harmoniam vnam (nam quidabud eft re-
gnum, quam Harmonia) contemperafti, difcordiam
hereditariam Nationum infenf{iflimarum feeliciffime
futulitti; memoriam crebrarum & cruentifiimarum
cladium,quibus ceunous quibufdam,fertes fcculorum
eratinterftincta, penitus extinxifti. Hoc domefticum
tuum opus, omen (inter cgtera ponderofiora) non in-
fidum mihi continere videbatur, fore vt etiam foris,
Rexinter Reges, Fide1 Defenfor inter Chnfti fideles, ma-
ius aliquod & grqﬁantius, etiamque durabilius opus
petficeres: quo quidem &Avotis meis tacius,& omina-
tione pubhica, librode ftellanoua, qua veluti Carbun-
culusarderet (notus Scotig verficulus) fum profecutus.
ltaque velut 1am confecto quod optabam & augura-
bar, Harmofte tam laudabili, meas aliquando Mun-
danas Harmonias accinere tanto firmius mihi propo-
nzbam. .

Vellem hic, Diffonantiam publicam, Vocum trifa-
riam obftrepentium,paulo mihi mitiorem effe,veaudi-
ripublice exanimi mei fententia poffem : quain revifus
fucritad(pirarevotiscuentus? que vulnera capitis, %ui-
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busHarmoniis tentata,a quo Medico: & vectiam hunc
ego'in librode ftellanoua, longc antea viuis coloribus
depinxerim? At quodnam erit oper precium, fi Har-
moniam affe¢tans priuato ftrepicu, necvincam fremi-
tus publicos; imbecillitate laterum, & moleftiasabfur-
di concentus 1n meis-auribus infuper augeam ? Faten-
dum equidem cft, proh dolor, tumere adhuc vulnus
decuffatum ,an malumus facration feeliciorigs voca-
bulo,cruciforme, tumere inquam, multplicilabros; &
nullo illorum conniuente, medicinam haéenus irri-
tam, omnibusque partibus irrifam; propterca quod
Medicus, vt zgro dcliro Pharmacum fallens 1ngerat,

mulea firnl-8Cmiltradigis; qua afana ratione pluri.
mum abire videntur. Recreor tamen hacipfa cogitatio-
ne, quod fupremus vulnerum noftrorum Curacorartis
fuz certus fit, necquicquam fruftra applicet. Ergo qui
curam 1am cftaggreflus, qui iam expediuit, lam mun-
domonftrauit, confolidantiaiftas interim vero per ca-
lamitates publicas erodentibus veitur, quoad confum:
pta carne putrida & fera, charitatis fcilicet extinéte, fen-
{usaliquisdoloris ad viug carnis profunditatem defcen-
derit:idem procul dubiolenientibus ctiam veetur pro-
pediem ad deprimendos tumores; vt confolidantibus
illis denique locus effe poffic: tandemque Diffonantia
hzc diuturna (ve ad propoficum exemplum reuerrar)
inmeram & durabilem Harmoniam terminetur. Qua
1n {pe ctiam contra fpem confirmor non tantum fiics
ceflumearum{peculationum Harmonicarum, vt cuius.
feelicitasaudaciam in quarendo longiffimeé fuperat:fed
ctiam hoc ipfo, quod inter catera,qua, ad Operis perfe-
¢tionem neceflaria, per totiam annos fucrunt loco pri-
{tino, Maieftatem et1ia Tuam Regiam, cui patrocinium
operis, antequam inciperetur, deftinaueram, hucvique
incolumem & florentem vidi: necdefinam aDeo Pacis
& Concordiz authorecontendere deuotis prccibus_,}'btj
: ‘ ’ A #{0)}



DEDICATI!O.
tib1 & vitam & Maieftatem Regiam, viqucad optatum
illum euentum incolumem tueatur,

Interim Maieft. Tuam R&#Em.~ fupplexrogo,ve &
hocopusHarmonices, Nominifao dedicatum fereno
vuleu afpiciat, & hanc mei deuotiffimi affectusin Se,
fignificaionem zqui bonique confulat: contempla-
tione verd Operum Dei Regium oblecter animum,
quantum per neceflarias Regni occupationes licebit :
& exemplis Concordiz refplendefcentis ex operibus
Dei vifibilibus, ftudium 1n fe Concordiz & Pacis Ec-
clefiaftice & Politicz confirmet excitetqs: denique me
meaqueftudia Regio fuo patrocinio clemenaffimo di-
gnetur. Dabam Lenuis Noricis ad Ripam Danubii,
1didus Februariis,Anno zr¢ Occidentis M. DC. XIX,

Serentf® Maseft. Tsam Regiams
Omini ciim [ubmifione cvenerans
Imp.(2f Matthie, einsque fidels. Dr.
dinum Archiducatus eAuftrie Su-

prodnifane Mathematicus

Jonannes KEPPLERVS.
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5> De Ficurarum Harmon:
.. Procemium.

MNRMNR Vmadivifionibuscirculi in parces alique-
C % ‘taszquales, qu fiint Geometrice & (cientificé, hoceft,
N\, afigirisplanis Regularibus démonttrabilibus,fint nobis
m 'pctcndzfcaufgc_ Proportionnm Harmonicarom:illud ini-
= tio fignificandumi duxi, differentias rerum Geometrica-
rum mentalés,hodie,quancuiri apparet ex libris edicis;in folidum igno-
rari. Adedq; ne ex vereribus quidem,qui has{pecificasrerum Geome-
tricarum differentias (e exadle cognovifle fignificaveric ,prater Eucli-
dem,ejulg; comentatorem Proclum,quisq occtrrit, Pappi quidémAle-
xandrini,veterumq;,quos illé feqrur,diftributio Problematumi, in Pla-
‘na;Solida & Linearia,fatis eftappofica ad habicus meiitis circaunamg -
q; fubjecti Geomecrici patrem orierices;explicandos:illatamé & brevis
eft verbis,& ad praxin applicata;de cheorianiilla ficmentio: & veronifi
tord mente in theorid hujus rei occtipemtir,nung affequi poeerimus ra-
Proclus actiones harmdnicas,Proclus Diadochus, libris quatuor in primumEucli-
intelletuadis editis, Philofophum Theoreticumin machemarico fubjeéto ex pro-
li eflentia feff5 egic : q (i corfientaria fiia in decimuim eciam librim Euclidis nobis
rerumGeo-reliquiifer:& noltrosGedmerrasinfcitia liberaflét non neglectus;& mé
fatidre boc éxplicandi rerum Geometricarumdiffereniasin folidum
fublevaffer. Satisenimillicognica finfle difcriminaiftd Encium Men:
“salium,ex ipfo exordio facilé apparer,ciim principia torius eflentiz Mi-
theratici ftaciic ¢ddem; qué etiam p omnia Entia vadunt, oinniag; 4
fe gignune, Finem fc.& Infinicum:feu Terminum & Interminacum:ter-
minum vel cirumf{criptionem pro Forma, interminacuri pro Materia
‘agnofvens rerum Geometricarum: Lo .
. Quantitacum n.propria fanc,Figuratio & proportiosfiguratio {ingti -
Yarum, proportio junétarum.Figuratio pficicur terminis, linean, reta
punétis,fiipficies planalineis,corpus fuperficiebus terminatur,circum-
fcribicur & figaracur, Quz igr finicatircum(cripea & figuraca funcillae-
tiam comprehédimente poflunt:infinita & indeterminata quaten? ra-
lia nullis {cieritiz, que definitionibus, comparatur,nullis detnonftra-
tionum repagilis coartari poffunt,Priusautem figur# funt in Archery-
po,qudm in Opere, priusin mente divind,quam in ¢réaturis;diverfo g
dem fubje&ti modo,fed eidem tamen effeniti fue forma.Igr quancica-
tibusfiguratio,Mentalis §dam eGeriafic{eu incelletio,earum effentia-
lis differentia.ld multd magisclarumeftex proportionibus. Cum n. fi-
guratio pluribus cerminis pfittacur.fic uc pp hancpluralitatem figiiratio .
proportidnibutatur,Proportio verd quid fic finc mentisationesid ve-
rdincelligi Atillatenus poteft; Edque eriam hocnoiiine,q quanticacib’
termirios dac pro principio effenciali,is figuracas quaricaces incellectua;
lem éiTenciam Habere ponit. Sed non eftopus argumératione, legatur
totusliber Proclifatisapparebic,ipfi differentias intelle@ualesrerum
Geometricaruniprobe fuifle cognicas:etfiaffirmaciim hocillenon ita
feorfim folicarid irk aperto & confpictio ponic; uit eriam ofcitantem €j?
admonecat:fluit n. ejus oratid pléno velutalyes; copiofiffimis undiqua
ftraca fencentijs abftrufioris philofophiz Platonicz,quas inter & hoc
oft, libri hujus argumencum filigulare, Verum
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Vertim huic noftro (zculonon vacavithatenus,ad camrecondica, .

; ; \ . Petsi Ramb
pencrrare:ledt? eﬁhper Procli Petro Ramg,(‘cd quod ad nucleum atti-jgiqua in
net philofophiz;pariter cum decimo Euclidis cotempe® & abje&’: lgug-ius idem
q; corhétarium in Euclidem ﬁ:npfcrat?v.clqti fiapologiam proeo feri-; oP -
pfiffet,repudiatus & obmutefcere juffus: irritata vero infenfi Cenforis
irain Euclidem ucreum vertit;damnatuseft acroci fencencia Euclidis
decimus,uc ne legererur, quilectus intelleGtu(g;,philofophiz myfteria,
pandere poterat,Legite quzfo verba Rami, quibusille nihilung indig-
nius Ramo protulic: Scholarum Matl},lib.z 1.Materies inquit,decimo lgb;: .
’raplﬁm, comodoeft tradita; e in bumanss literss atg, artib’ fimilem oé/mri_tate
nufquam dyrehmderim:oéﬁaritzztem duco non ad intelligendum, quid pracipiat
Enclidesiid n.velindoct s &5 illiteratss,id folum quod adefl ,quodg, prefens c]f,iﬂ-
suentibus , poffit effe per(picuum )fed ad per(iciendum penitus & ex plomnd(tm s
quis fints fit € ufus operi propofites,qua gruerasfpecics,differentia fint rerzmgé-
selarun: nibil n, ungiuam tam confirfum vel involutum legi vel andivi. Quin
fisper/bitio Pythagorica in hunc quafi[pecam indutia videatur &5'c. Athercle,
Rame,nifi nimim facilemad incelligendum hunclibrum credidiffes ;.
nunquam tantam obfcuritatem fuifles calumniatus. Labore majore o-.
puseft,quicce opus eft, follicitudine opus eft, & accentione fcipua men-:
tis, donec comprehendas intencum fcripeoris : ubi eo fuericenifamens -
generofa, tum demum fefeinlumine veri verfari cernens , incredibili °
voluprate perfundicur exuleans, & abilla veluti {pecula cocum Mundfg
omnesque ejus parcium differencias exa@iffime perfpicit, Actibi,qui
hocloco patronum agis ignoranciz,vulgique hominum, lucra captan-
tium ex omnire, divind,humana, vobis inquam finc ifta prodigiofa ﬁl;bz}-? !
watz, vobisocio firerit Enclides intemperantcr abufus ,vobis acumina ifta lo-
cum in Geometyia nullum habeant;v eftrum cfto, carpere qua nonincelli-
gitis : mihiqui rerum caufasindago, prater quam in decimo Euclidis,-
femitx ad illas nulle patuerunt, - ‘

"Ranium fecucus Lazarus Schonerus, in Geometria fua ; faflus eﬁ&diam
fe quinque corporumRegularium ufum plané nullum in Mindo vide-" "
re potuiffe , doneclibellum meum, quem Myfterium Cofinographi-
cum infcripfi, perlegerit: in quo Planetarum numerum & incervalla,
probo ex corporibus quinque Regularibus effe defumpta, Ecce quid
nocuerit Ramus magifter Schonero difcipulo.  Primim Ramus:
Ariftotele perletto, quirefucaverat Pychagoricam philofophiam eir-
ca Elementorum proprietates ex quinque corporibus deduétas,ftacim
animo concepit contemptum totius Philofophiz Pychagoric ; dein-
de cum fciret Procium fuiffe Pythagorice fe&z , non credidit ei
affirmanti , quod erat veriflimum, {c. Euclidei operis ultimum finem,
ad quem referrencur omnes omnind propofitiones omnijum librorum
(exceptisquz ad Numerum perfe@tum ducint ) effe quinque corpo-
raregularia. Hinc ortaeftapud Ramum: confidenciffimaperfuafios
(minjuc corporaefleremovenda d fine librorum Elemencariorum’
Euclidis, ’ '

Adempto fine operis; velutiforma mdificij fublacd, relinquebatug
informis ftrues propofitionumin Euclide,in quam velutin larvam ali-
quam Ramus totis octo & viginti libris Scholarum invehicur , magna

A2 dicen«
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4 De Figurarum Harmon.

faag dicendiacerbicate, magna temeritace, tanto viro indigniffima. Hanc
Schoneri Reami perfiiafionem fecucus Schénerus credidic ecce & ipfe , corpora
r;::eq; deregularia nulli effe ufui ; né¢ hoc tantum; fed & Proclum neglexic,
e bkg=aur contemipfit, judicium Raini fecucus ;2 quo Proclo difcere poterac
- uflim corporum quinque & ini Elementis Euclidis & in Mundi fabrica,
Ecquidem feelicior eratdifcipulus Magiftro; quia nfum corporuma
me pateéfactum in Fabrica Mundi graculabundusrecepic , quem Ra-
musa Proclo inculcacum repudiaverar, - Qj_id tum efim fi Pychiago-
reifiguras has eleméntis,don verd utego, Spheris Mundiaceribueric?.
Annifus effet Ramus , ur errorem huncipforum circa genuinum figu-
rarum fiibjeftum collerec , utegofeci;non toram hanc Philofophi-
. amuno verbo cyrannico fuftuliffet. Qaid (i Pychagorici hocidem do-
2&:5:;:“““"" »quod ego, fencentiam involucris verborum texerunc¢ Non-
q:figaris. ¢ Copernicaiia Mundiforma excaciniplo Ariftotels , perperam ab
Myfticain jpf refutacafub nominibusalijs : dum illi Solem Igriem, Lunam Anci-’
terpretati® oh chona appellaruric ? Sinamg; difpofitio orbium eadem fuic apud Py-
thagortos, quz apud Copernicum, i nota Corporaquingue, eorums
que numieri quinarij neceflicas; fi conftanier omnes docuerune , cor-
pora quinque efle Mundi parcium Archecyposs quanculam (upereft,uc
credamus illorum fencenciam {ub zhigmate ab Ariftorele leGtam, qua-
fi fub vero vocabulorum fenfu fuiffe refucatam : dum Anftoceles legic
Terram, cui Cubum dabant ; cim ipfiforeé Sacurnum intellexerine,
cujus Orbis intefpoficu Cubi fummotus efta Jove. Ecterrzquidem
quiecern vulgds afctibit, Saturnus verd motum cardiffim , quieti pro-
ximurs eft forticus,unde etiam ap. Hebrzos 4 Quiete nomeri obtiniic.
Sic Aéridacum O¢taédronlegic Ariftocéles, cim illiforté Mercurium
incellexerine, cujus orbis O&aédroinclufus eft ; nec iminus velox eft
Mercuriiis (quippé omaium velociffimus) quam mobilis Aér habetur.
Ignis vocabulo fortafle Mars fuicinfinuacus, cui alias eciam ab igne no-
men eft Pyrois, acqu€ illi Tecragédrondacum, forte quiaincludicur ejus
orbis hacfigura: Et Aquzfubinvolucro, cui Icofaédron atcribucum,
Veneris flella ( uc cujus curriculum Icofaédroconcinetur) latere po-
cuit, quia Veneri humores {ubjecti, ipfaque dicicur orca Maris fpuma,
undé vox Apgdirn: Denique Mundi vox potuic fignificare Terram;
& Mundo Dodecaédron adfcribi , quia Terrz curriculum hac figura
continetur , duodecitn longitudinis partibusdifin&um; uciillafigura
duodecim toto ambitu planis concirietur.  Quod igitur in My-.
fterijs Pythagoreorum hocpa&oquing; figurz diftribucz fuetine non
incer Elementa, ut Ariftotelés credidic , fed inter ipfos Planetas ; illud
vel maximé confirmiac, quod Proclus finem Geometriz inter czteros
huric tradic, quod doceat, quo modo figuras convenientes ccelum cer-
tis fui parcibus acceperit. ‘ " o
- Necdum finis eft damni, quod Ramus iobis dedic, ecce follercif--
imum Geometiarim hodicrnorum Snellium ', plané fuffragancem
Willebror-Ramo , prafacioné in Ludolphi d Céllen Problemata: primuri aic , 48
disnellijdeyy m inutilem effe diviffonem illam ineffabilinimin tiedecim pecies.. Conce-
Dinotina-do; fi nullum lle ufum agriofcat, nifi in Vitd communt; & finulluscon-
tentia: - Lo tcm

-
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cemplationum phyficarum ficuafusad ¥icam. * Ac cur non Proclum fe-
quitur , quemallegat, qui dgnoltit dliquéd majus Geometriz bonum,
quam {uncarees ad vicam rieceflariz¢turic equidem & decimilibri ufus
apparuiflecin zftimandis ﬁgUréflimfFecicbus . Allegac Snellius au-
thores Geometras, quinon utancuilibic decimoFuclidis.  Sané o-
mnesilliaut linearia cra@aric problemata;, auc folida ,' & de figuris vel
quanticacibus talibus , quz rioh habefitfiném fuum intrafefe , fed ma-
nifefté cenduricad ufus alios, iecfine’ijs exquirerencur, ~ AcFigure
regulares propeer feipfas exquirtincuriicArchetypi *, foam in feipfis
habent perfe&tionem,funcqueiiicer fubjeta planorum Problematum,
non obftance quod plariis hedris (olidiim etiam clauditur : {imilicér &
decimilibri maceria potifimim ad plaiapercirier,  Cur'igiturailega-
rencur hiecerogenea auc cur viliszftimatut merx,quam non emic Co-
drus, ut ei ventrem pafcac; émit vero Cleopatrd, ucaures ornec? Crux
tantivm defixaeft ingenijs . Equidemiijs, quihurnetis, hoc eft effamdo
vexant Ineffabilia.* 'Afego hasfpeciés tracto non niumiefis; non per’
Algebram, fed raciocinatione Mentis ; ffanéguie_i ijs mihi non eft opus
ad tubducendas Rationes mercatuum’, fed ad explicandasrerum cau-
fas. Segreganda cenfecf{ubriliaiftaa g-o;Xe{w"a-e‘ ,inque Bibliothecas
abftrudenda, Omnind fidiim Rami difcipulum agic, necineptam lo-
catoperar:: -Ramus AEdificio Euclideo formam ademic, calmen pro-
ruit,quinque corpora; quibus ablacis, compages orniis dificluta fuit,
ftanc muri fiffi, fornices in rutiiam minaces: Snellius igicur eciam Cz-
mencum aufert , ut cujusnifi ad fohidicacem domus fub quinque figiris
coagmentace nulluseft ifus. O feelicem caprum difcipuli, quamille
dexcré Euclidemintelligere didicita Rdmio: {c.ided putant Zra‘sk'ga
dita, qlléd inveniacur in Euclide 10p0ﬁtlonum &problcm ~fum &
Theorematum omnivaria copis;ad ofne genus Quanticatum artium-
que circa illas occupatarum: ciim liber Z'Tdixéwa‘[g ficdiQusaforima,
quod femper {equens propofitio innicacur precedent , ufque ad ulti-
mam libriultimi (partim &librinoni) qua: fulld priorum carere po-
teft, Ex Archiceto {altuarium ficitific auc materiarium,exiftimantes
Euclidem ideo librum fugni {eripfifie, uc omnibus alijs. commodaret
folusipfe propriam domusi nullam haberet. Sed plus facis hocloco de
hifce: revertendum eftad capuc orationis. - e -
Cunienim ceérnerem , veras & genuinas rérurm geémctri'catum'-
diffefencias, a quibus arceffend® mihi fun caufz Harmonicarum Pro- .
portionum,vulgo ignotaripenitus : Euclidem ; quiftudioillas tradide,-?):‘l‘:f&i";'
rat, Rami cavillisoppreffum explodi ; ftrepituque lafcivientium ob." '
turbante, 2 nemine exauditi, aut {urdisefiam narrare Philofophiz my-
fteria; Proclum, qui mentem Euclidis aperife , abftrufa éruete, diffici-
liora capuu, taciliareddere potuiffer, & deridiculo effe, nec Commen-
raria fua ufquead librum decimum continliafle ¢ ‘vidi hoc osfinino mi-
hi faciendum effé ; u€ initio, ex libro decimio Euiclidis exfcriberem éa,
quzad prafensinftitucuim iiéum przcipué facerent;{eriem eciam re~
rum illius libri, cercis quibufdam inerjettis divifionibus,in Iucem pro-

..

RSO A ferrem

f
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ferrem, caufas indicarem, cur quzdam divifionum membra ab Eucli-
defuerinc omiffa: cuncdemum defigurisipfis agendum fuic..  Ubi
uz fuerunc ab Fuclide demonftracaclarifiimé; 1n ijs fimplici propo-'
!c‘lltionum allegatione concencus fui; mulea qua funcab Euclide demion-’
ftracavid alid’, propeer finem mihi propoficum, fCilicec propeer com-
paracionem figurarum {cibilium & in(cibilium,hic fueruncrepecenda,
veldifjun&ta conjungenda, vel ordo mucandus.. . Definicionum, Pro-
pofitionum, Theorematum feriem continuo Numero fum complex-
us, ucin Dioprricisfeci , propeer allegationum commoditatem ¢ ini-
pfis etiam lemmacibus non accuratus fui’, necmmium de vocabulis
follicicus,magis in res ipfasintencus:quippe.qni nonfam inPhilofophia
Geometram, fed inhac Geometria parte Philofophumagam. Atque-
utinam de rebusGeometricisadhuc popularius;,dummodo & clarits &
palpabilitsdiflerere potuiffem.  Sed (pero ; leCtores zquos in ucrd-
uere, & quod Geometrica popularicercrado , & qudd marerix ob-
Ezuritatcm induflria vincese non pocui , meam operam boni conful-
turos, Quibuseciam hoc ad excremum do confilij ; uc fi Machemarica-
rum rerum penicus imperici fuerinc ; cransmiffis enarrationibus meis,
folas leganc propofitiones, a X XX ufquead finem; & fide propoficio-
nibus ipfis adhibica fine demonftracione , pergancadlibros czeeros ,
prafertim ad uliimum ; nedifficultate Geometricarum argumentca-
cionum abfterrici , fruétu fefe privenc Harmonicz concemplacionis .
jucundiflimo, Nuncadremaccedamus cum Deo. ‘

e )

' De Figurarum Regularium
) demonftrationibus. =

I. Definitio.

LanaFigura regularis illa dicicur ,
L. que orhnia lacera & omnesangulos, extror-
fum verfos, zquales habet. ‘ '
Ut bic Q PRO, laters Q}i” PR,RO.CQ, funt «-
gaslia)eg anguli QPR, PRO, RO Q, 0 QP equales,

11. Definitio.

F, Arum quédam funt prima & radicales, qua fuoe
"~ _ipfz terminosnon excedunt, quibus proprié convenit pofirade-
finicio : quzdam funcau&tx, quzfua veluci lateraexcedunc, continu-
acis alicujus radicalis Jateribus hon contiguis, ad concurfum : dicuncur

Scellz, R Ut big
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Ut hic A°B CD Eeft perfeluri quinguanguluni ; eftque figura primas,

non defiderans aliam perfeilamy ex =~ K ]

qua > continkatione bnterum; pre-

ducatur. N s
At FGHIKeft flella guinguan:

ptela, €5 fignra aiila, continatis la-

reribus binis,non contiguss verbi can~

frAB, b.C 5 ad concurfim 1
- lll Deﬁnltld;

S Emircguiaré§ funt,quean- ¥

gulos yariances, lateraquatuor ha-

bent zqualia ; uc Rhombi NMPO ;
GEKD. s

IV. Propofitio.

O Mnes figurz Regulares dngulis fuis omoibus fi-
mul eidém circalo pofluncitifittere, . . .
N am pér 21. Tertsf Eicclidss, Omnes angnli aquales , eidem &3 ficetinm
ejufdem circuli agualibus fegmentis inféribi pofiunt , funt autem omnes angnli
Regularst figura aquales,omnes igitur unius figura angidls agualibics unins cirg
culi fegmentss pofiunt inforibi.  Sed ¢, aitnomics inferibi neceffe éft s 4ino in-
ferivto. N dmliteraomniafunt aqualia; quare etiam fint aqualia [egmentn
circuli,que a bins wnius angulilateribus abfecantur , per 24. Tertif Epclidss:
Evgi tam angilus , quam laterum fines ; fursnl in enndem circulum competunt.
Fines vero latevum funt & ipff anguli, = Secus eft [f 5 quamvis aqualibus
angulss , laterd non effent equalias : iune enim diffolveretur neceffitas iné
Jeriptionss omninm.s.

- V. Definitio.

Efcribere Figuram ; eft proportionem linearum
_*~ angulisfubtenfarum ad anguli crura geome- A
trico attu determinare; ex detérminatis , triangula
figurz Elementaria conftriere; ex triangulis coafla: -
tis, figuram ipfam perficere. '

Dataenim proportione DAad AE, E D, ﬁtmt trian
gu{a DAE,DAC;CAB:ex quibus confiat figuras,

L | ¥iDe



8 Dz Ficurarum Hagmon,
V1. Definitio.

1 Nfcribere Figuramcirculo , eft proportionem la-

terisfigure addiametrum circuli, cuieft infcribenda, Geometri-

80 a&u determinare, qui confticura proportione; facilé in circulofi-
L gurapropofitadelineatur,

Ut fidetur LD femidiameter , Vel ejus Anpla dianse-
ter, [ ciamus , quidfaciendo cum ed, juftam bongitudinem
lateri DE indulgeamus 5 facilé poftes repetitione ipfius
DE, per circumierentiam ; confammamsus figurams,

VIl. Definitio.

S Cire 1n geometricis , eft mensurare pet notam
men(uram ; quz menfura notain hoc negocio infcripeionis Fi-

gurarumincirculum , eftdiameter circuli,

Vil Definitio.

S Cibiledicitur, quod vel ipfum per fe immediate
eft men{urabile per diamecrum, filinea; vel per ejus quadracum,

fi fuperficies:vel quod formacur ad minimum ex talibus quanticacibus ,
certd & geometricd ratione, quz quancumcunquelongd ferie, tandem
tamen 4 Diametro , ejufve quadraco dependeant,  Grzce dicicur

VIOV,

IX. Dcﬁnitio.

D Emontftratio eft quantitatis vel describendz uel’
fciendz, ex Diametro dedutio,per intermedia poffibilia, Gracé
Togspct. ‘

. Imdemonflratio communitey veldeferiptionem parit vel [Gientiam.  Et
Deferiptic quidem quantitatem nudam , [Cientiaverd infuper ¢ qualitatesns s
quantitatemve ceriam ’oﬁtemr.‘ Poteffautem aliqualineacffe geametrice de-
terminata Grtqé TOLRIN quz tamen allumentis , qmlif fit s nondum [ciaturs
Poteft vicifiim alicujus vel aliquarum linearum qualit &6 aliquafcisi , qua ta-
wer ipfas nondume n@ltermina »vel necefiites s finimirum qualitasilla malts 2+
Vjsrebus, quantitate differentibus fit communis. - Eft etiam quarnndam line<
arumdeferiptiofacilis , [ientia difficilimas.  Derig multadeferibipofiunt a-
&tuGeometrico qualicung, ;i [Civitamennon poffunt natwrd fud: vt quidems fci-
$ilefnpra deferipfima, o -

o i X, De.
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X. Definitio.

P Ropriademontftratioeft , cum numerus angulo-

rum Figura velipfius, vel ei cognatz numero laterum duploi
aucdimidio , fic mediusterminus ad detsrminandam proporrionens
laceris, quam id habet ad Diamecrum, ' -

Omnis enis figuraregularis, effant ipﬁ trianguluss, ast vefilviter in tra
angula,dultis diagonaiibis. (i autem amne taie trianguluo babeat treh dy-
ebwieitis aquale sin Trigonico sgitur angulseft paisteitis ,in Tetragonicie-
lemzeniarss angulominimio;, pars quaris  in Pentagonici parsquints, in Hepin~
gonici pars feptims &G c: dnorumrellorum. Kt abhacquantitare angult, ins
eipis demasfiyatio csjusd,

X]. Definitio.

] Mpropria demonftratio eft, cum proportio lats-
risad dizmetram ex ipfo angulorum numero immediat¢adhibico

neqaic decerminar: Geomarrice, nifi adhibeacur lacus figura alicrius,
non duplo aur dimidic numero taterum,

XIl. Definitio.

G Radus fcientiz diverfisunt , alijremoti , alij pro-
pinqui, Primus& proximusgradus , clim linezm aliquam {cio
& demontftrare pofium , efle diamerro zqualem, auc planum, licee
alicer formatum, quadraco diamerrizquale. '

Hic menfires notas perfecie, [eilices ﬁx;n“;’ 40 &ty , menfarar
wofcibiles. ; .
- Xlill. Definitio,

S Ecundus gradus, cum diametro in aliquot partes

aquales certonumero divisd, vel ejus quadraro fimiliter , linea

vel planum prc:po[\,'ltusn @quacur tali parci vel parcibus,  Talislinsa

dicicur Grace py7y unie Effabilis longitudine, Planim verd cale

fimplicicer dicicur ,5)17311 , Effabile. Numerus enimeft Geomctrarum
Rrmo. _ .

Ad hunc fCientia gradum- vel per deferiptionems, infCriptionemque pes-
venimus; vel aliter etiam s per cognationem cwmaliaaliqua quantitates , ad
quam per ilamedia perveniebatur. Eoque nondeterminar. hec qualitas uname
aliquam quantitatem ; neque enim [ufFicit ad determinationesn, vt [Ciams, ali-
quid canfa commenfurationis fic vel fic effe comparatum.s ;oportos obinmes beg,
Sfeireo 5 7“0'”0:40 s i eft, quo numero fit Efaido. '

v
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X1V. Definitio.
T Ertius Gradus eft hic , cum linea longitudine eft
-+ TIneffabilis ,  ac ejus quadratum Effabile , & pertinensad fecuns
dum gradum. Dicitur:e,ﬂ;; Juwides, Effabilis potentia,

XV. Definitio.

Vifequunturgradus, omnes appellantur Aoy,

Trmationale ™ Ineffabiles. Interpretes Latiniverterunt, Irrationales, magno

;}:‘éc:‘;;_ambiguitatis & abfurditaris periculo.  Nos fepéliamus hunc vocis u-

ais {um ,quia mulez funt linez, quz quamvis Ineffabiles , opcimis tamen

continenturracionibus.  Arichmerici confimili translationz appel-

surdiNg. lant Numeros furdos, id eft, quinon plusloquunturquam furdus au-

meii it : fed fub hocnomine tam Effabiles {ola potentid, quam ineffabiles

quantitatesintelligunc. Eft igicur quarcus in ordine gradus,primus ve-

ro ineffabilium , quandohieclinea, nec¢jus quadracum func kffabilia s

fed tamen Quadratumin tale Re&tangulum transformari poteft, cujus

lacerafint Effabilia falcempotentia.  Haclinea dicicur MESE , quia

eft media proportionalis incer duas Effabiles fola potentid commen-

+ furabiles : ut fiuna quidem fic Effabilis longitudine, alterafola poten-

ti4 ; auzfiutraque folaporencid kffabilis , potenti@tamen inter fe non
fintutquadfacusnumerusad quadracum,

Talis lineanon {cicur vel menfuracur longitudine certarim pats
tium @qualium diametri ;, nec ejus quadracum , Eua‘drato diame.
tri; fed nec linéx menfurantur a Diametro ambz fimul; inter quas
MESE eft media proportionialis ; fed illarumilinearum quadrata,
hzc deriium a quadrato diametrimen(urancur, | )

. Quadracum MESES & ipfum M ESON dicitur, five fie
forma quadratz, fea in Retangulum cransmutetur @ eftque hoc al-
terum Plani genus, poft Effabile planum: Et hifce duobus planis , Effa.
bili & Melo fequencesfpeciesinter fe diftinguuncur,
XVLIL Definiuo.
' Dlineasaliasfingulares tranfitus eft nobis; pét co-
pulacionem linearumbinarum ;, qu= ip®quoque novos gradus
(Giennizinterponiic. Secetur . vel diameter,vel aliqua diamerro com-
menfurabilis (altem potentia & fic Effabilis; aut eriam aliqua Mefe ; fe-
cetur inquam in partes duasinzquales, aut conferantur éx dgarum ta-
lium fe@ionibus;du quzcung; Fartés, vel compofitz ex partibus, vel
compoficas potentias, diminutaive , ex talibus habentes, duzinquam
in genere inzqualesilleaut erune longitudine commenfurabilesinter
fes aucincorhenfurabiles gdein longitudirie ; comenfurabiles verd po-
tencid, Hic quamvisa comimenfuratione plané recefferunt fingule,
at jun&tz tamen nonnulle adhuc vel quadratis it unam fummam col-
Yatis, vel Rectangulo communitér formaso; ¢onflicuunc plana haéte-
auvs €x-
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nusexplicata, non minusquamidem faciune & illz, quz funcincer fe.
commenforabiles. Czterum cum multiplex ficcalium duarum pland
incommenf{urabilium copulatio, alia alid ignobilior ; non poterimus
omnes bigasinunum gradum referre. v

XVIL Definitio.

S itergo quintus{cientiz gradus, Cum dux nec Ef-
»J fabiles ambz,nec MESA, amplidsque inter fe plan¢ incommen-
furabiles,utrumgq; faciunc Effabile, & fummam quadratorum, & com-
mune Rectangulum : nonminis quam utrumg; horum faciunc duz
longicudine Effabiles, per z0. decimi Euclidis, vel etiam duz{old po-
cenrii cffabiles, fed inter fe tamen longitudine commenfurabiles, per
eandem, Ut lacus de quadrato 2, &latusde quadro g, funtincerfe in
proportionedupla, quia quadra funtinter (e in proportione quadru-
pla. Suntergo longitudine quidem Ineffabiles,acinter fe commen-
furabiles. Earum quadrata 2. & 8.junctafaciunc)o, Fffabile planum,
Ecipfzin fe multiplicace (quod eft Rectangulum formare) faciintre-
&anguium 4. etiameffabile. Hocideminquam, faciuncetiam duz nec
Effabilesnec Mefz ,ampliusq; incer fe plané incommenfurabiles: eo-
‘que non,ucprioresille,in fecundum vel certium gradum fcienciz func
referende,{ed in Quincum. .

Notaigitur quodin hocgradumenfuremus rion lirreasipfas, ncc
fingularum quadrara, fed menfuramus & commune ipfarumiRetan-
gulum, &jun&aucriufque quadiatainunam fummam; ut quod uni
quadratodeeft, quo minus ficeffabile, id abaltero quadrato fociato ex~
acteé compenfecur, : ‘

X VIl Definitio.

G extus & ignobiliorfcientiz graduseft , cum binz

jun&z, quz neceffabiles, nec Mefa:,ambafimul, etiamquein-

ter (e incommenfurabiles, alterucrum faltem Effabile faciunt, reli-

quum verd Mefon.  Eftque geminus s autenim fumma quadracorunz
effabilis, Re&angulum Mefon ;autilla Mefon, hoceffabile eft.

1o Effectu ffmiles funt Duabus Effabilibus fola potentia commenfrabili-
bs; N am potentid ambe, hoceft quady ata Effabilia faciunt etiani fumman.
utrinfque Effabilems: Rellangulumveri eft Mefons, per 23. decimi Excl

Hocverbeffectn ﬁmilavﬁnt duabus Mefis fo‘/i potmtx';z‘ commmﬂﬂéi/i&zm
quafunt ad fe mutus , Ut duie Effabiles , inter gtz primaex 2. Mefis, eft pro-
portio;;alzk Media; per 26, &5 28.decimi Eucl, ﬂfgm qm}y/‘wt patmtif? com
menfurabiles : additaigitur potentie ficiunt fummam partibus commenfurabi=
lems. At partes funt Me[us, &5 quod Mefo eft commenfarabile,ipfum esiam
eft Mefon, per. 24. Aecimi Euch ; B
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HicRe&tangulum binarum metimur quidem plano quadrato di-
ametri, acnon etiam fummamaquadracorum: namei folim invenimus
duaslineas, Re@tangulum eizquale formances, quarum quadrata me-
tiamur quadraco diametri. .

.. XIX. Definitio.
q Eptimus adhuc ignobilior fcientiz gradus eft ,
cum duarum incer fe incommenfurabilivm neuter effe&us eft ef-
fabilis; necfumma quadratorum ,nec commune Retangulum; fed ca-
men adhucutrumque Mefon.

Hifee funt effectn fimiles,dua Mefe potentii (61 commenfurabiles squarum
sunafit ad alteram, vt anaearumquas inter MESE veré eft Media proportiona-
4is . commenfurabilum [c: foldpotentid ,adtertiam aliquam , foli potentii com-
menfurabilem,per 29. Decimi Eucl. :

Has tres bigas,duplici genere Planorum diflinét a5, Euclides ob id potiffimsim
docet invenives 5 quiafaciunt adcompofitionem €S conflitut sonem [peciersims

[feguentinms,
XX. Definitio.

E Rgo {cientiz Gradus O&avus ex pramiffisinter-
— poficisderivacur , eftque linearumicerum fingularium , fed qua
compofitione duorum nominum, {c,duarum copulatarum ex prece«
dencibus copulis, vel abftractiene unius, Epharmozufe dicte, ab alcera
focii,confticuuncur, novam fpeciem facientes.  Ucfic in his {ciamus
feu menfuremus non integras lineas, non integrarum quadraca, non
binaunufcujufque Nomina, fed eorum junta quadrata & commune
Re&angulum, uc precedentibus XVIIL -XIX.  Ec quamvis totidem
{cienciz gradus numerare poflemus, quocfuncfuturz {pecies, quarum
femper prior eftpofteriore nobilior :‘quia tamen qualibet compofi-
tio vel abftractioad fuum fgtradum refpicic , necipfo compoficionis vel
abftraltionis opere confticuicur ulla diverficas , fedomnes eha-
bentex zquo ad fuas Nominum feu Elemencorum bigas : ideo
unum folum earum gradum faciemus: fed{peciss ejus {ciamus no-

bilitgtc diftin&as.
XXI. Propofitio.

(S Ciendum eft autem , exduabusinter selongitu-
dine commenfurabilibus nihil fieri, quod hic in cenfum venire

debeac : five Effabilesillz fuerine, five Mefe » five Ignobiliores.
N am fi commenfin.abiles kingitudine , totaesiamex ys compofita , eris
partibus commenfurabili, MtquingfAilicmmmﬁurqtng,lifabilkz:
- perde-
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per definitiones ante 20 decimi Encl. Qe vero Mefa commenfurabilss , eft

Mefe per 24, eju/dem_,. Et qua cmique ex jam fecuturis Imﬁaéilz'l:m poft Mes

[as, commenfhrabilis , ejufdem cum illa /‘becif’i eft, per 66.67,65.69.70.303.)04

1o5.106.107.  Et ficeft esiam cum alijs [pecicbus remotiorbus, ab Enclide non.
commemoratis , qua gradus remotiores faciunt.  CAcetficumifs non ita efiet
idtamen ad nos nibil pertines, <Aut enim recidunt in unam [pecierum squas

jam conflisuemusex incommenfurabilibus; € fic non augent numerum : " ant.
faciunt [pecies ignobiliores Vel i vel alterius generss ; & fic non funt bujus bociy.
wbi gradus ftraimus , pramifiis prox imos nobilitat e,

XX11. Definitio.

‘I‘ Ransmiffis igitur ijs,qu funclongitudine commenfurabiles, ac
A cedamusad eas, quz: fola potencid funt commen(urabiles.  Igi-
tur {i componantur cales duz Effabiles;fict BINOMINIS: fin abftrahanZ
cur, ex reliGtofit Apotome : wcriufque fex func {pecies fubordinace .
P.48.8s. libridecimi. . - - N
Sinautem tales duz Mef componantur, aut Effubile formantes
Reétangulum, aut Mefon : fiunt compofitioneBIMEDIAL £, ab-
ftractione, MESES APOTOMA, illicPRIORES, hic BOS T ERIO.
R E S cognominatz. : < i o
Hicconjungerenon licet Effabilemcum M;ESE : funcenimtales.
duz fimpliciter incommenfurabiles, de quo genere jam infequentia-

gendumeft. , .
XXIIL Propofitio.

R Eftancigicur plancinter feincommenfurabiles.  Exijsverdali:
quzbigz requifitos effectus praftare non poflunt ; ucfuncbina
Mefx, item una MESE cum una Effabili,

" Il quidem propter bige ignobilitatem, iftz vers propter fuas diferepan-
ta‘NamZa. "z'i 71 fgx. ﬁy.decimz Eucl. Nu& i;itkr/ _{’?éa’wf cogapa‘,
fitionss hinc poteft arceffs: refiant g, nobss Ignobibiores tantium , exclufis &5 Effas
bilibus &3 Mefis. -

XXIV. Pr0p6ﬁtio.

E X biga verd prima calium plané incommenfurabilium, ftilic. que
funcinpremifsa X VIL(cibiles gradu quinco,componendo abftra-

hendove rurfum nafcicur Effabilis; funtque neceflarid BIN O MINIS
& APOTOME,viderrs. 113.114. Decimi Euclidis.  Ucfi & famma
quadratorum Binominis & A potomes,& commune Re&angulum il-
1is eft Effabile , oporcet Nomina fingulaunius , Nominibus fingulisal-
teriuseffe commenfurabilia , quod non ficinomnibus BiNoMINI~
Bus& AroTomis, - “
Quid Bine tales linea, dms requifitos effetus praflantes, nece[fario gmb

" & 3 Bing=.
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Binoming Apotome;demonflratur adeundem modum, ad quem 33 decimicft
) ' cte . ¢ \
demonflrata, tantim vt produal? P;ﬂwg d\wdﬂa Mo’ yoysadbibeantur Pyﬂm

pcn’xet, €5 ubi vox ‘uécro Vacmrrit,,sn%‘v ponatur : &5 ultimo comparetur Defi:
witio°Binominis ¢5 Apotomes.

Quid antem ex compofitione &5 abfiraitione “Binominsi &5 Apatomes, du-
os requuitos Effetus praftantinm , fiar rurfiom Effabilis ; fic patet,  Ciime-
nim [umma gquadratorum fit Eff abiln, & rectan grlum Effabile; compo/ftarum )
igitur in unwm,quadratumconflbit ex ntrinsg, quadrato, €5 duobus reclangn--
b5 communibus , ex duabus [c. partibus Effabilibus : qua re &3 totum qmdramm

st Effabilecrit s igitnr & linea compofitas , potens illnd qua-
v i ¢« dratums.  Sit “Binaiiinis N ejus q;mndym X0, fit 1

- - apotome N, ejus quadrum Ox,es font B, o, juntlafimsl
Effabilia ,_/it < ‘Rc&%mgzé//m ex OA s AUy effabile, ¢ ali-
um autem dio XM”‘E ;o}mp;/mt quadratumtotine U4 Cortze
Pq/iéx squod quadratumeft fe.

¥ o

De abflractione probasur in huncmoduns. Sienim compofitnex 0 uns
ideft 0/,4 sefteffabilis yerit &3 dimidia 7 Effabilis tanquam majus Nomen , 3
TN Minus nomen, &3 alteradimidia wpu; aufer abeapq aqualems ipfi O, eriz
Erefidna e Effabilis s & tota NG fe. dupla ipfisis G At 750 ¢ft refidue
poff ablationem Apotomes ' Binomine Nu.Refiduumergs fit Eff abilcess

XXV. Definitio.

i Giturex fecunda bigafexti gradusNum XVIIL pre-
miffo, linearum incer fe plan¢ incommenfurabilium, quibus fum-
maquadracorum eft Effabilis,Re&tangulum Mefon; compofitione naf- .
cicur MIZON, feu MAIOR di&ta;abftraioneELASSON,feuMINOR,
Excercia, ubi fumma quadracorum eft Mefon , Re&angulum Effabi-
le,quz componendo nafcicur , nomenhabet POTENS EFFABILE
ET MESON,quzabftrahendo, FACIENS CuM EFFABILI MESON
¥ 0 Tum.Denique ex quartabiga fepcimi gradus, Num:XIX, premifsi,
ubiuterque EffeGtusfic Mefon; componendofic POTENS BINA ME
D14, abftrahendo FACIENS cuMm MESO MESON ToTUM, . -
- EtecceOriginem duodecim fpecierum Euclidearum,earumque
Numericaufas. Nam adremotiores,qu vel fummam quadracorum,
vel ReGangulum commune, velutrumque , proferunt ulcra Effabi.
lia& Mefa, in ignobiliores fpecies, non cenfuis Euclides fibiprogre-
dicndum cffe. " - :
. R XXVL

X
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XXVL Deﬁliitio & Comparatio,

S VFficeré1fta poterantetiamnobis ad conftituen-
dos gradus Demonttrationum; quibus latera figrirarum, nobis ad
Harmonica neceffariaruny, diftmguuncut : nifi quibufdarm ex recenficis
accederencalizinfuper propriecaces ; imo nifi pravenirencur haéte-
nus recenfira proprietatés, nobilioribus alijs ; quibus cumulancur gras
dus fciencificarum Demonftrationum. . o ‘

Ventum éft ad coripofitionem & abftractionem ;ubi lineas coms=
ponendasvel abftrahendas lax¢ fumpfimus , nulia ijs impofic certa
guantitatis necefficate. Quod fijar adftiingamusléges, impofica cers
ta propoitione bigis, ndi quidem fic dacis, ucille jun&a unam duode-.
cim {pecieram fecerunt; (€d bigisalicér dacis; unifcilicet reftx data;
& ejus parti majori inveniende; uc fic nimirum vel minor paisad ma-
jorem, ut major ad componendam ex icraque ; vel vicillim Major ad
nminorem; utminor ad refiduam: quod manecabftiaGtione duarurm fab
&a; non femper fiet gradusaliquisremouior; fedpro re naca , recidé=
musinunam explicacarum(peciérum ; &regreflufadto . comparas
bimuslineam confticucam ,- quapér (e eft otavigradus ; cums lineis
quartigradus. o o

Quemadmodurn énim in quarto gradudefin, X V. dua reétr comis
muni opéra planum formabant, exquoin quadracum redacic nafce=
bacurlinea, dicta Mefe ! ficjaimdu&reétz Tota & parsuia, formant
ipfam paftem alceram fiibrrahendo,, velduz partes furmant cotan ad-
dendo. Illicreétz forniantes,erant ificer fe comnicnfurabiles {ol po-
teatid : Hicmifli commenfiiracione, ficcedit proportionis identicas
intertocum& parces. I!lic proporcionisfimilitido eracincer mioré &
faciendam, interq; facienddm & majorem ; hicetiam eft proportionis
fimilirudo, inter faciendas duas, interque earum tin2m & propofitzam
totani, in abftraCtiorie:in compofitiong verodinter faciendariim unam
& propoficam, intérque propoficam & facieiidam alceram: Illicigitur
dacisduabus, dabacur Rectanguluin ®quale quadraco faciendz, & fic
planumance linéam-hic ¢ concrario; factis duabus faciendis, fequicus
deinuri zqualicasinter Reé@angulum excrémarum & quadraium Me-
diz, per 17. {exti & 11. fecundi Euclidis; o

Illic retz fotmantes, quadratahabebant commenfirabilia quas
drato Re&z propofita: hic docet Euclides, Prop 30.libri Sexci, & fume-
re quadratum , propoficz quadraco commenfurabile ; {¢. {efquintu-
plum ejus, & ab hujus quadrati lateré auferre femiflen propofica, uc
refiéeparsin propoficd {tacuénda, qui parce de propofica ablaca, relin-
quebatur pars alterarequifita ; (vel ad totam addica fiebat eciam certia
requifica). Eccoc nominibus partes hz videntur accenfendz gradui -
quarco: . C e

In hoc verd puné&o nobilior ipsi Mefe reddicur linea, quamcung;
Occupaveritifta proportio: qudd Mese longiori cachend, ex quatuor
druculiscompolicd, dependec ab Effabili propofica: hujus vero parces

RicwR
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nituncur proporrione {u,quam habencimmediacé ad ipfam Effabilem
propoficam. ‘Edque fic ur Mesén pofline efle multa codem omnes
gradudiftances ab Effabili 5 pars vero major in hacproportione ipfius
Effabilis unafolafic , & omnind cujufquelinez poft kffabilem , una
fingularis. Quo nomine quiparatur ejusdemonftractio primo quo:
dammodogradui, . . - .

Quandoigitur propofita Reétajubetur effe tota , ejufque duz ta-

Ies partes queruncur,tunc hge Geometris dicitur fetio (ecundum Ex-
trema& Medium.  Nimirum_ hoc fibi vule Nomen, quod cim alids
vulgaris {ectio totius in parcesduas, non refpiciat proportionem  aut
i adtoramaliqua comparetur in ed proporiione,in qui cftminor pars

admajorem, rtuncfiancquazuor termini , dua excremi & duo Medij: |

hicconcra fiant rancum tres termini , totaquidem & pars minor ; dyo
extremi; pars verd major, medius terminus unicus.

Dicicur zciain eddem de caula fe&io proportionalis. Hodierni &
fetionem & proportionem ejus cognominant Divinam , propeer ad-
mirabile ejus ingenium, & multiplicia privilegia ; quorum pracipiium
eft, quod femper parte majori ad coram addica, compoficarurfum eft
fimilicerfeCta; & que pars major erat, jam fic minor; U toa , jam
major pars fit compofice; per s, Tredecii Euclidis, i

XXVIL Propofitio.

C Vm autem feéio talisin omnibus lineis locum ha-
beac, in Effabililongicudine,, in Effabili fold potentid , inMe-
fe, in duodecim reliquis{peciebus recenfitis, in alijs omnibus : nos in
prafenti opere duabus folisejus fpecicbus habemus opus,qua cum {pe-
ciebus hatterus explicaris coincidunt; fecundum duas lineas fecandas.
Nam aut Effabiliseitillalongitudine , aut Mizon, ~ Quddfi Effabilis
sftlongitudine, quz ad fecandum proponitur ; fe¢ta pars major fit A-
potome quart fpeciei 5 & refponder ei Binominis ejufdem quarc
fpecieif, communiacum ipsi habensnomina. Sed cave confundaris,
pars quidem majorilladicicur, relacione ad propoficam ; at eadem A-
potome hicdicitur , nonrelationead propofiram ; fed qualicative.
Quod fi quaras, cujusficapotome srefpendetur , quodiirapotomea-
licujus, qua fola potentia eft commenfurabilis propoficz , quz {c. po-
teft fefquiquartum propoficz. '

Sit G Apropofita adfecandum , fitque Effabilis longitudine. Fiatrectuws

angulus GAM S AM fit dimidia ipfius GA, ¢
connexts GMpunitis , centro M , intervalle
GM/evibatur femicirculus PGX , &5 AM con-
tinuetur inejus circumferentia puntta PX flat
fuper PA,quadratum PO. Ergi linca GAfella
q’f proportionaliter in puncto O, Hecigitur 4O

o . . ¢ft pars major (et e proportionaliter G4 at ea-
Aem dQveleiequals AP ,\ ft Aporomse non ipfins G 4, [ed ipfins MPvel MG,
) o guk

~
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quz Patq/t‘ tam Gd, quam AM llius disnidiam : vt fi potentia ipffws GAfit 4. e<
vitipfius AM 1, Et ipfius igitur GM potentiaerit 5. Inquantumigitnr 4O vel
A Peft Aporome,re[pondes eibinominis AX:funt g nomina ipfoss communia MX,
wel MP,vel MG, 65 AM, .

Quid antem AP (it Apotome,:T AX Binominis, utrag, quarte [peciei, fle
proﬁ,m;r SEft enim utrunque nomen effabile 7 MX ¢ MeA ; funt tamsen (ol 2
potentii commenfurabiles, quin MX ( ideft MG )fote_*/l 5. qualinm MeA po-
zefi 1. it ). ads. nonefl Ut numerus guadratusa qradratum. Dmiquediﬁ
ferentia potentiarum I. & s.eft 4. numerws quadratus, cujoss latses 3 lon 1gitH~
dine Effabile xq;m/e [C. zlp_/z’ GA propo/it‘e. He vero funt note fheciei quarte
Binowminuih , in definstionibus ante P. 7 4: ¢ Apetomarums, antepr. 3 5. decis
wi Exclids,

enigueiG A Effabilss [ecesur proportionaliter , pars ejus major O AeS'

mmpofizz ex utraque OiA @AG cadnit in gradum feientie quintums. N am
quadrataipfarum junls, (ummans faciunt Effabilem.s), triplum fcilices ipfins
GAeffabilss , per 4. Tredecimi Euclidis : Redfangulum vers esiam 'gﬁ{z’bile
fit , quiz eft equale quadrato iPﬁm GeA effubile, camfit G A media pro-
portionalisinter O2A partein, & OeA , @A G compofitans, per pramifias,

XX V1. Propofitio.
\V/ Iciffim , fi aliqua E ffabilis longitudine fic pro-

portionaliter fuerit {e€ta, parsejus midorfic Apotome prime
fpeciel ‘

Ut ff Effabilis [t G A, t antea, 5 ejus el a proportionaliter parsma~
jor 40, wminor QG eritssiamOG dpotomes , per 6. Tredecimi Enclidis.
, wrfam a. QG dicitur Apotome qualitativé non relationead G Aeffubi-
lem lon gimdino s CHjHS eft parsminar snecvelationead MG, vel MP, cujus
ipfa AOvel APeft Apotomes; [ed habet GO, N owmina peculiarias. Cimo
enis pey Prop. 97, decimi Esuclidss ,qudmmm cujuscunque Apotomes,ss fice-
tiam quadratum POsextenfium ad Effabilews(t bic ad GT, ipfs G Aaqualem)
faciat latitudinems GO, prime [peciei Apotomen: ipfavicifiim AQ erar. A-
potome  [beciei guart . HWiss igitur GO nomen majus,eft E, ffabile longitudine s ;
hujus AO majus nomen MP erar. [old potentideffabile. Etvici(fim,quianomi-
na [unt [0l potentid commenfirabilia-;oportet Minus nomen , feu Prosharmo-
zufanipfins GO , effe foli potentiieffabilems : comipfius AQ inomen minus
AM efet longitudine effabiles @ utrigue tnmen hoc manet , quod differentia
quadratorum a nominsbus de feriptorums , fit quadyatum alicujus effabilis lon-

itudine . .

8 Queautems fint bujus G O , prime e/gotomy Nominas, relingno alijs
querendums. Prosharmozufi quidemipfi GO ut Apotoma Prima eft uricafola
per 79. Decimi Euclidis. Qu.edebes efie 1alis, Ut ejus quadypation fit Eff abiles
non tayien numero guadrato . ipfa vers cum GO debet facere lineam sunam Effa-
bilemlongitudine.s: € per 30. Decimi fiext hacunatoti fiet diameser circali,
werbicanfa PX ;€5 [i Prosharmozufi, pauls longior quim Pa (fi quidem totas
effet aqualis ipfi PX) abuno termino Diamesri X » appliseswr circumferentie
XG; tuncquafigna GPgonneitis , debes cfe ipfi PX toti commenfurabilis longi-
tudines. S ¢ XXIX
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NXIX. Propofitio.
QVaodo vero fe@a fuerit proportionaliter aliqua

Mizon ; cujus quadracum fic 2quale rectangulo fub longitudine,
compofitd ex propofitd effabili & potente cjus quing; quartas, & [ub
laticudine quinque quarcas potente 5 tuncminor pars fic Elaflon : ubi
¥laflon eft nomen non comparacionis, fed qualicacis: major vero pars
fic Mizon alia, rurfum qualirativé incelleéta, quzcunque cjus finc Ele-
menca. , :

In chema- Sit Ut prius, propofisecffabilis longitudo dimidia G A, ejusd, rurfiom dimi-
wehli . M; vt qualium G Apoteft 4. pofiit AM 1.65 fit G AM reitus, poterit igitur
MG 1alium §. continnetur MAutring,, & centro M, intervallo MG, feribaituy
[femicirculws PGX. Eft igitur PX dupli ipfins GM s quare &5 FX poterit quing,
quartas partes de potmtiai propofite , duple ipfins G A. Sed PG ,GX quidrata

junila, funt aqualia quadrato PX , ergo ¢ illa funt quing, quarte de quadr.sto
propofira ;ﬂ’abilif. Porri fiex PG.GX fecerss lineam unamiejus quadratum con=

Siabit ex duobuss qmdratéf PG, GX, ¢ ex duobus Rellangulis Zéé PG.GX, qui-

bus [rint equalia dunoreétangula fub GA. PX, hoceft, unum Reétangnlums, fub
propoﬁta‘ dupli ipfins G4, & [ub PX, effabilibus duabus , fed (613 potentii comn-

menfur abilibus:quam ob canfam reitangulum hoc erit Mefon, per 22.decimiEucl,
Gomergd quadratum linee P G X totius, conflet ex quadrato P X effabili, ¢
vellangulo Mefo, ejuﬁz’em latitudins PX: quedno, quadratum PX, €5 rean-

grslum [ubdupli ipfius GA & (ub PX, [unt agqualia reitangulo, guod continetur

Jub PX , effabili, €3 [ubcompofiti,ex PX &5 dupli ipfins G 4, ol potentid com-

menfiir abilibus,quarum partium major PX plus potef! minove(dupla ipfins G A)

aliqua [ibi commenfirabili longitudine (poteft enimn PX 5. qualium dupla ipfius

GA ijﬂ . excefius igitur 1.¢ft quadyatum alicnjus,que incommen(urabilss ft

ipfi PX, ed quod 1. ad 5 . non it /Ut quadratus numerss ad quady atum ) quibus de
canfisdicta compofiinex PX ¢ G Aduplicatieft Binominis quarta fpecieiciim
inquam quadratum totins PG X it equaletalireitan, gulo fub Apotome s quartd
& Effabili: linea igitur PGX totaerit Mizons, Elementa ipﬁzm componentia,
fint partes PG, GX. Nams quia P4, eft Apotome,¢5’ AX “Binominis: [int igituy
inter [ longitudine Incommenfurabiles. ‘Ut verd PAad AX: fic quadyatum PG,
adqnadratum GX, Ergo PG, GX funt potentijs 63 fic fimpliciter incommen(s=
vabiles inter e ;€5 faciunt fummam quadratorum effabilem , quippe aqualens
wadrato PX: yect angulum vers fub PG, GX Mefon. Ergo per 39. decimi,com-
pofitaex PG, GX eft Mizon: Et per 76. Decimisablatd PG, 4 GX, relinquitur
Elafion. eArquitotn PGX eft feita proportionaliser in G,Namvt P A ad AG,fit
PG 2d XG.oAt PAeft ipfius G Aproportionaliter ﬁ'&‘x/[ar: major OA,quia MP
poteftipfins MAquintnplum ¢ Apotome AP wqualiselt AO per 11, fEcund.Encl,
Ergi 65 PG efl ipfins GX prgortiomlz‘ter [eéte pars majors ci;fer 5. Tredecimi,
addita PG,pars majorad G.X totam,parit novam totam PG X proportionaliter
Jeétam in G ; vt jam PG [it hujus compofita pars minor, G X ejus major. - Et fic
PGX , exiftens aliqua Mizo;uc,?ﬁ&a eftevdem puncto G &5 infua i/emmm_,,

ex quibus Mizon denominatur & fimudin fus partes proportionss divina.

Disa
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Dicoeafdens parte proportionaliter (et e , efte fimul ctiam Elaffona &5 Mi-
sons. Quinenims APeft Apotome guarta, quod t;qingué AP dpotome & PX
E_ﬁ“abi/t,%l potentia Elafonis,po . Aecimi Enclidi: €9 quia AX efi“Binomink

warta, quod igitur (abhac &5 PX Effabili, eft mizonss potentia: fed quadratas
G ,GX, funt equalia Relangulss APX, AXP, fingulafingulis ,ergo PGeft
Elsffon,GX Mizono. . ’

Conveniuncigitur hicinunum,nomina qualitacum & nomina pro-
portionum,Nam PG dicicur pars minor , refpectu torius PGX propor-
tionaliter fe&tz in G; dicicur & linea minor feu Elemencum minus ip-
fius PG X totius, uc hzceft aliqua Mizon qualitative; dicicur denique
grecé Elaffon , quod fonac Latin¢ minor, qualitacivé,re(pectu aliarum
duarum linzarum,hic nen expreflarum, quaram fubcractione unius ab.
aleerd, ipfaconfticuiiur, ‘ .

Eodem modo GX, primo dicicur pars major totius PGX propor-
tionaliter fe&e; fecundodicitur linea vel Elemencum majus linez to-
tiusPGX, uchzceftqualicacivé Mizon {uo proprio jure, non minus
quamtota PG X fuo: fed linex faciences ipfam GX Mizona compofici-
one {vd;nonfunchicexprefl. ‘

" Proprer huncconcurfum fe&ioris proportionalis, & fetionis Mi-
zonisin {ua Elementa, credo inditafuifle his [peciebus Nomina quali~
taciva Mizonis & Elaflonis, ’ )

Cavendum aurem hiceft diligenter, ne difcriminarerum confun-
damus;[etio proportionalis eft abfoluca proportio, non alligataad u-
nam aliquam lineam, in notitia primam, qua propofica Effabilis dici-
cur:fpecies veroifte Mizonis & Elaflonis, funcfiguratx cereis gradibus
difceflionis{uz a primé propoficd Effabili.Iraque fectio divina progre-
dicur in infinicum;at non fequicur eam aftetio Mizonis & Flaflonis:
inilla (feCtione) pars qua modo major erat, proximo gradu fic minor;
in hac, Elaflon qualitace (04, nunquam nulloq; refpeétu fic Mizon, nee
Mizon Elaflon. Itdg; i GX Mizon dividatur rarfum proportionaliter,.
pars ejus major eritaqualis ipfi PG, eoq; Elaflon manebic qualitatives
nequaquam verd Mizon qualicate fiet, u fic pars major quantitate : §,
diuquidem GA cft Effabilispropofica, o

Quaris fi Mizon fic PG X qualitace,Mizon etiam GX qualicatescur
non etiamipfius G X-Elemencummajus poflic efle aliqua Mizon, ficue
ipfius PGX Mizonis majus Flemencum eracox, Mizon & ipfa ¢ Quia
ecfiucraque eft Mizon, campex , quamegx jalia camen illic, alia hic eft
formatio. Nam in quadracum pex venicquadracum ex totum , retan-
gulum, (ub duplicica & fub px, tocum. Atin quadracum ex, ingreditur
de quadraro quidem px, dimidium, fc, quod fub mx, xp, de reétangulo
vero fubduplici ca &fub px,parsfolummodo quarta,fc.quod fub am&
fub rx. Aliaigr hiceft proportio Mefiad Effabile,aliaillic. Noftra verd
propofitio concurfum hunc,{e&ionis divinz,& qualitativa compofitie
onis , inpartibus linez ij{dem,de priore foliim rcx, eiufq; proprid pro-
portioneMefi adEffabilede,méftrare nititur,non itidem de pofteriori.
- Noravero & hocad perfe@tionem analogi®; quod ficut 6x Mizon
eompofitione proportionis divina, firmaior aliqua Mizon,{,rex, ;d-

sz - dird
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dica r,q eft ipfius ¢x, parsmaior in feétione'divina: fic ¢ contrario ,'pe
Elaflon hujfpeciei,feétione proportionis divink,dat PY minorem alig
Elaflona feipsa,fc. ipfius PG feétx partern majorem,vekipfius GX felte
parcem minorem G V: ucficacmaxima PGX cadic per fe&tionem divi-
nam, in XG Mizona & GP Elaflona , fi¢ fecunda Mizon GX, cadac in
duas Elaflonas X V; VG, zquales fc, ipfis GP, PY : acque itaduz Elaffo-
nescomponant uham Mizona ; Mizon verd & Elaffon aliam Majo-

rem Mizona,
XXX. Propofitio.

C Lafses Figurarum fingulas finguli faciunt numeri
laterum Primi;& reputancur in ¢laffes,qua habentNumerum la-
terum concinué duplum numeri fui Primi, )

Sequitnr hocex defin, X. bujus. N am f{omninms figirarnin qu & Nu-
meros laterum babent unins alicujus continye duplos , eademefi forma demon-
Sfrationss proprie : omnium igitur ibarumeadem eft Cla(fis, cansa demonflra-
tionss. Non mutat quippe bifect 1o genys ‘vel clafem,aflociata earnm fingiilis;pro-
prers fimplicitatem &5 aqualitatemPartivmjunctim: ex fingulss enim priorss
Jigura arcubusfacit partes binws tantimo , easg aquales. @At trifectione aut

uinifeltione s ant fequentibus , non effugies , quin aut inegmales defignes par-
tes , [ bine tantiom effe debeant , aut multas , idef8 , plures dussbus ; fi aquales Ut
intrifectione arcus 3, velfecatur in 2. 1, binas &3 inaquales, velin 1.1.1.2qua-
les fedmultas. o

eAntecedens verdfic probatur. Demonflratiopetitur 4 numero laterum;
2 X.hujus; Jam Priminumeri non communicant aliqui parte numerosé, nam
wnit a5 qua communicant , divifionem non admittens , non eft parsnumerofa vel
numerus.  Ergo etiam demonfiratsones per eosficta , non communicant inter
fes. Claffés igitur fingulorium Primorum diftinsta funs. Harum primaeft,
inquafant figura (vel quafi) numeris laterum g_{'ﬁe 12.4.8:16.32. @f infinita:
Secunda babet 3.6.12.24.43.96.65 infinitas : Tertia babex 5.10.20.40.80.160.
320085 infinitas, Alie infinita.

XXXI. Propofitio.

C LafsesFigurarum fingulas finguli faciunt Nume-
ri, laterum duorum Primorum (excepto binario) minimi mul-
tiplices.
g Sequitur hocex definitione X1, hujus. N am fifiguratnlis addemonfira-
Eionem [i5i lateris won utitur numero fuoruwm angularum : efd igitur diverfacjmus
femonflyationts forma & fuperioribus omnibus, auare etiam diverfa clafis. Ex-
ceptus verd fisit binarius a genefinove claffis, ‘in Primum aliquem mwltiplica-
2us: quia bifectio anguli cum fit Geomerrica ;’%z et , quaclaffes _[:'ngulas ex
«qnoininfinitum provogar.:quod nifiefier, clafies nulle efient,fed fingulares tans
tumfigure.  Harum prima efty 1¢. 30.60,120. 240. 480. &'c. multiplica-
235 3011 5. Secunda 2. 42. § 4. &5 ¢, multiplicatss ;. in 7. . Sequunts? infinite
W etm 5.in7 Aucitur. Hinc35. 70. 140.65¢. XXXII
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XXXIL Propofitio.

S Ed & quadrati Primorum numeroruim , excepto
Binarij quadrarto , & factia quadratis & alio Primo, Primive qua-
drato, clafles gignunt fingulas, & diftin&tasaprioribuis, .
Quid quadratus numeri Primi,non eandem ciim Primo clafem facit canfa
3ft g clom Priznus ipfe novam figurarum clafem ficiat.dividentism circult
totum, per X XX bujws : jan idem Primus , non totum, [ed partern circulidivie
dens , omnind alizm ficizs demoxfirationem , i quidem illa pofsibilss furerit: ciom
Parscirculi a Totosnultion d.fferat cansi [pecie), figurationisg, abfoluta: in qui
ﬁ L gura tione nuncOCCUPAMUY , quippe qua dema,»g/]ratidnem format.

Qitpd autem binari quadratus excipitur scanfaefl; gria figura, bis duos ba-
bens angulos , hot eft , Tetragonus, cadit in claflem primam : multiplicatus verd
Quaternarius in Primuin 5 cadit in Primi clafiem , quiaquatuor funt bis duo :
omnis Verd fignrds, dnplo laterum Numero s eodemrefértur, quo figura - fimplo
laterum Numero, _ _ ]

Harum primaefl,inqui figure 9.18,36.72.1 3 4.18§ Laterum &9 infinit,

Seccunda, inqui 2 5. so. yoo. 200, 400. & infinite.

Tertia;in quff 49.908. éfinﬁﬂitl. ' ’

Infinita alieclafies a guadratis.

Sic27. §4.108.216. 132,67 infinitd,ex 3.5 9.

Sic75.150, 300, €5 infinita,ex 3.6 25.

Sic147.294.85 infinite, ex 3.5 49.

Sic 45.90.180.360¢5 infinite ex §.67 9.

Sic125,250, £00. 1000. €T infinita,ex 5 &5 25,

Sicetiam225. 450.900, € infiniteex 9. 65 25, duokws quadratss.

Infinita alie claffes,es Frimis in quadrasos , ant ex Frimorum quadrats
in femultiplicatiss )

XXXIIL Propofitio.

g I a duplo numeri angulorum Figura abftuleris

7 quatuor, formabis Numeracorem partium angulire@i, quas va-
lecangulusfigure ; Denominator verd partium eftipfe numerus An-
gulorum, ) )

Ut in Trigonobis tria funt [ex , aufer 4 veflant 2. Ergd angulus Trigoni-
cus valet dusstertias Refts. Sicin Icoftgono s bis 20. fant 40, aufer 4. Ergb
angulus leofigonicus valet 36. vicefimasvel 9. quintas unius Reiti. ‘Nam
enjusg figura angulidiftribuuntior intotidem triangula , quot habet latera, dn-
cbus minus. @At cujuslibet Trianguli anguli valent duos Rectos . ergo cujus=
libet figura anguli valent duplo plures Rectos , guam Fignra habet angulos,
quatuor mintts. Hic verd numeyits Rectorum diflyibuendus eft in numernm #y-
grlorumfigura,, ergo hic denominat ,ille numeras partes unins Relti. '

C €3 XXXV,
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XXXIV. Propofitio.

C IrculusGeometricadefcriptionein duo fecatur z.
M4 qualia; & linea bifecansillum [cicur {cientid primi gradus; efte-
aim Diameter ipfa. i

 Principiumenim figurationss incirculoeft ducere reélam Lineam pey pus-
Fum imperatum, quou(g.cff opus.

ReiTabifecans circulum eft diameter, [¢. per centram dulls, quia partimme
eircaliinter (¢ agualivm eft maxima femicirculus, linea igitur fecans in duos fe-
micirculos, eft & i]}ﬁ longifiima, per 14. Tertif Enclidis, ¢ diameter, rer 5.8
per definitionenis,

Porv diameser eft illa ip[z Effabilss, propofita pro Menfurd cateravumas;
ip[afibi eqmalis,fuique Menfura perfelia, principinm [Cientia Geomeirica,

XXXV. Propofitio.

T Etragoni latus habet Geometricam defcrlptio-

nemex angulis, extcracirculum , & fiinfcribatur circulo , Ipfa

eft in gradu {ciencizrercio , quadratum ejus in fecundo, uc& arca

figure. -

Tetragonus Efto O QPR ejus angulus,per XX X111 bujus, eft vec s, quae
reper 46. Primi Eunclids , facilé diato latere deferibitur Tetragonws. - .

Ct}m%angula: habeat. quatuor, Iatemque toti-

dems 5 duo ergo latera coéuntia duss Circuli quartss

Q‘ P intercipinnt , hoc eft s [emiffem circuli.  Quare pe?
M L N XXXI1V. hajus , extrema latcrum can'tiﬁuorum
’ connechit diameter circuli. Ut Q O, > Afa

() R gulum O O P rectum i femicivculo O Q Pformantes 5
extremis O. P connexa funt per diametrum civewl
, OLP. Quarcper 47. primiEutI,qum:lmtz Avorums
LiterumOQ, OP, aquant quadratum diamesri, Et ff d:gmd.m pars de qua-
drato diamertriredigatur informam quadratamsper 1 4.fecundi Encllatus cjus

erit Jatus Tetragonicumo. 1t quadratum laterss eft Effabiles, ;
Et quiaquadratum OPeft ad quadratum O Q , Ut 2.ad 1. Ronvero Ut n

merus guadyatus ad Numernm quadratum ;0 Pero eﬂ Effabilss lon gitudine :
ergolatns0Q, eft Effabilss [oli potenti, per 9, decimi E_uc/zdu.‘ eArea vers
setragonicfl eadem in hac figura , que Quadratum laterss , ergé ¢ avea Figuo
veeft Effabils.

XXXVL Propofitio.

O &ogoni latus habet Geometricam descriptionem
ex Angulis , nec minusetiam O&ogonicz ftellz latus feufub-

‘tenfacribus o@avis parcibuscirculi , fantquein graducientiz ci)'&avcl)a’
: ' ’ ingu

-
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fingula , illud quidem Elaffon , hocverd Mizon junétaverdin gradu
fexto, & proporticnis cujutdem fingularis. Arcadeniq; Ineffabibiseft,
quippe Mefon. -

Sit octogorus VQTOXRSP, flella vero POS. QXPTRY :civm igitur lie,
e bineyverbi canfa Q. TO , comprehendentes an-

grslum otogonicum Q[0 connectanturextyemss
0.0. linea conneltens eft latus Tetra goni, quiade
O.io femisefi quatuor.

Ergodefcripto Tetragono (vt alios defcribendi
Octogoni modss omittam ) incirculo , ducatur in la-
tusejus OQ ex centro L, perpeadicalars, ﬁm\w la-
tusin M, arcens in T, per 11, primi Eucl. quofitko
per 30. Terti Euncl.ernnt quarte partss circuli 0 Q, ‘
dug partes, [¢,arcus OT. TQ. equales. Connexis ergo punitsis O & T, erit OT
reitalatus Octogons,€5 connexs5 0. 8. erit OS latus flelle. '

Connexo centro Leum Q, ania QML eftyeltsns, ergd O L Effabils longi-
tndine, poteft Q M, &§ ML. poreft antesn QL femidiamerer duplum ipfins (54
femilaterss Tetragonicie Ergo QM ML [unt aquales 5 utrag, Effbilss fo-
1% potentiiper XXXV hajus. - Flus igitur poteft L O quam LM, potentia ?a.
ipfins MQ, et longitudineeft incommenfursbilis ipfi L Q. Sed funt #gizales
LG LY, LT, Ergocompsfita SMerit Binomints quarta, c‘:,;/w Now ira
fant S L, LM. per Jeﬁnit. ante 48. decimi Enclidis.  Refiduavero MT
erit Apotome quarta ,cujis NowinaTL, 5 L M. per definitionemante 8 5. de-
cimi Enclidss. ”

Et quia MSbinominis quarta, & STeff2bilis , quare per 5 7. decimi Eu-
clidis,linea QS, quz poteft Rectangulum (b ipfis,eft Mizon : frequin TMeft A-
-potome quari, & TSeffabilis sergo ‘]‘Q{’Jtu; Octanguli, potens rec‘?angu/hm
[ MT, TS efl Elaffon, per 94. decimi Encl. )

Elementa illavum funt inbhac delineatione; P Amaijis,i5 AT minus. N ans
ad PAaddita AT, facit PT latus flelle:rayfiom & PAvel YT ablatz TA,relinguit
AT, ideft Q¥ latis Octogoni. Scilicer Elaffon TQ poteft duplum Prosharnso-
2ufe TAs& latus Tetragoni QP , potefiutrumque Elemertum P AT A4 Q ,
ideft AT. .

/ZEt ficut PX Mizon admajus Elementum P4, fic TQ Elaffon ad minus E-
lementum T A, & vici(fim, Ut majus elementum PA, adnminus AT, fic Mizon
PX ad ElafonemsT Q: Ut parsmajor adminorenss 5 fic totum ad diffe-

ventiani o,

Porrohac latera SO, OT, nonipfa fant tantivm Mizon ¢5 Elafoon ; fed
Junt eriamtales lirea ,ex quibus alie tales fiunt addendo vel fubtyahendo. Pri-
miim enim funt inter [¢ incommenfyabiles , (ecundd quadyata ipfarnm TQ, 08
Jjunita aquantur quadrato effabili ipfins TS.  Tertio Rectangulum fubTQ,,
OSeft Mefon et enim aquale ReEangulo (ub Q Mfemilatere Vetragoni, fold
potentideffabili, &5 fub TSeffabililongitndine s : quamob caufam funt etiam.s
Junitaingradu Cientiafexto. Quare per 39 decimiycompofitainunam TQOS
Jiunt Mizon, & per 76, decimi, T Q hoceft O Z ablataa Q S, relinguit ZS
Elafoonems. ling fieri potefl , vt Elaffon s Mizon unins biga, fiant Efement

nlfg-
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plrerimsbige ,¢5 Elaffon>, ablatn 4 Miz;o;zjgm‘ > relinguat Elafiona alterius,
" uafaréam Octogoni attinet ,illa conflat ex oitotalibus trigonss , qualss
eff L O T. Sed conflar Redtangulum QTRS ex talibus quatnor 5 eftergo femifsie
Aree: ¢ eft Mefono, Ut panlo anted probatums; ergo etiam duplum ejus , [cilicet
Area Ofogoni Mefoneft , IPer porifnaProp, 2 4. decimi Enclidss. ~ Hine Cla-
wius Geom: Prat, libro V1I1. Prop, 31, demonfirat., aream ejus efe medinm.s
proportionale inter aream Tetragoniinfcripti &5 aream circumfcripti Tetrago-
i s quae fant ad invicem , Ut 1. ad 2. que determinatio quantitatss certa , infert
candem qualitatem Meft, -

XXXVIL Propofitio.

H EKKzdecagoni latus habet Geometricam defcri-
ptionem ex angulis, fed laceris {cientia longiiis evagatur , in gras
dus ignobiliores omnibus pramiffis: multéque mags ejus ftclla-
rum lacera,(eu {ubten{z tribus, quinque, feptem, fedecimis.
C ' Qujabisocto funt fedecim , ided per latus Ocfo~
gomi, figuvahecex gjfdem findament s defcribitur,
uibus antea Otogonus per latus Tetragoni.
- Efto QO latus non jam Tetragoni, fed Ockogoni
& QT 10 laterajam edecanguli, €& OP laties
Slelle Olfangnle e/[;: id fuit prius Mizon: ergo &
L Mejus dimidiaerar. Mizon, Quareyellangn.
Lum fub STEffabili ¢7- LM Mizone, eft [pecie: pla~
1€ novscujus inter gradus [uperisis explicatos , vt
nobiliores, nulla fit mentio, Tale verd novam, ablatum abeo, quod Jfub LT, T5s,
Effabilibus longitudine continctur s relinquit iternm remotiorem aliguam [pes-
ciemo , rectangulum fcilices fub MT, TS aqueale qﬂadmto T 0, lateyss Hek-
kedecagoni. Multi magisid verum de pluriangulis bujies Clafis: vt 32.6 4.
128, anguloynm etc: . '
Cum {ic habeat cum latereuno, feu fubtensa unifedecimz, jam
illius potentia ablatad potentié diametri , relinquit fubtenfam, feptem
fedecimis, eftigicur illa gradus remotioris. .
Tres verd fedecima fubtenfam habent derivatam a fubtenfa cri-
buso&avis per bifetionem : func igicur inremotiori gradu, quam illa;
Erpotentia fubtenfz cribus fedecimis , ablaca a potentia diametri, re-
linquic petentiam fubtenfz quinque fedecimis. Eftigicur hac rurfun
remotiorigradu,

XXXVIIL Propofitio.

T Rigoni & Hexagoni latera geometricam habent

defcriprionem , ex angulis figurarum; & in circulum infcripea

funtfcibilia, illud certio, hocfecundo gradu; planavero,feuarczfigus
rarum func Mefa, proportionisinter feduple, '

Trigas
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Trigoni conflructio extraciculumeftfacilima per ), primi Enclidss. In-
[Briptio in circulum expeditiffima, Ut cateros modos taceam, fit beneficio Hexa-
gonicilaterss, Quia defex femss [unt tria: Et Hexa-
go3i quidzm d:fcriptis & infcriptio funt libro quar-
ti Enclid’s propoftt. 15, Sed oftendend.s eft confecn-
tis quantitatislaterss ,ex angulorum rationibus.

Sit Hexagonus BHCGDF. Cam igitur fint an-
‘8411 6, planum etiam Hexagonidividetur in Trian-
grta fex, verticibus in centro A coéuntia: quale nnum
e/t CAG. Quare gnatusr Rectornm , centrum Acir-
cumflantiam, [omme divifa infex vertices , dat uni
ver ticaliangulo CAG quatnor Fxtas,feu disas tevtizs
wnizsRectioAtqui trianguli CAG omnes tres angulijuntti funt atqtm/e:f dmﬁm’
ve tis fenjex tertijs unig Recti; Abflracto ergt anguly ad A, 2 tertiarit, a furmma
6 tertiariyreflant duoksis ad Cc5 G, fumma 4 tertia : funt vers xqmz/e: 0mnes ;
erot wnicuiqad C. & G.manent 2. tertie wiiss Re i non minits quam ver-
ticalrad 4, Arquifftres anguli fiunt aquales ,oporter & latera efie equaliain
Trizzguls.  Quire CG latw idem 5 Hexagoni,¢S trianguli ,‘qlﬁd efl ﬁx tas
ejiss pars, eft equale emidiametrocirculi CAvel AG Eff igr Effabile lon gztz_;d:-
ne largHexagoni,dimidia [¢. diametri, HicveroefiGridses 11, per XL hujus.
Fam Trigoni, quifit BCD, latus BC connnectit duo latera Hexcagoni CH,
HB, coéuntia i H. Gunergo BHC it 2 teriig emicirenli, g C G unatertiaur-
crss ergd BCG eft femicirenl:us,cd BG diameter per A tranfiers. Ergo BCG an-
gulus ineoeft Rectus, per 3).Tevtij Eucl. Quadrarigitur BC, CG wqualic fust
graidiato BG  per 17 Primi Encl. Sed CG. eft femidiameser ; €jisg, q”-’d’: aluin
el hujrs quadratipars g earta; ablut d igitur quart i pavte dequadrato BG,res-
Lingutni quidratum laterss Tetragonici B C. Eftergé quadratum hoc cffa~
bile : fed guia fe non habet ad quadyatum BG Ut numeynus guadratus ad q/m:l‘m-
tum niwnerum, fed vt '3 ad 3, ideo B Ceft fold potentid Effabilis. Hicvero e
gradus Teértins , per X1V, hajus. ‘

Et quia BC, CD <quales, anguliq. BCD, “BDC. wqmz/e.r s ergo BE perpen-
dicularis,demifiain CD,fecabit illam in E in equalia CE,ED. Eratvero Effabi-
Ui olipotentid, tora CD; qurre 3 ejus dimidia CE: Rellangulumergi (ub CE,
AG (613 potentid commenfurabilibus, quarnm ifta eft Effabilis longitndine, Me-
foneft.Sed hoc Rellangulum eft equale aree duorum triargulorums, ipfins CGA

wequalinm (quorum [unt in Hexagono fex ) € fic tertie parti Aree Hexagoni.
Area igitur Hexagoni eft planum Mefono. Et quia BCA¢9 BCH tri-
engida,funt laternm BA S BH,CA G CH equaliii,uno communi BC: habent i-
gitur aress ¢quuleo'. Sed BCH, BDF, CDG funt partes Hexagonice aree,qui=
bus illaexcedst aream Trigonicam BCD, totidem aqualinm triangulorii , BAC,
CAD;D AB. Duplaergs eft areaHe xagonica Trigonica: Mefon igitur eftetiam >
Trigonicaarea, quia commenfurabilss, ﬁil:dup/a,Hexgzgoniw,qua erat Mejon,

‘ XXXIX.Propofitio.

Latera Dodecagoni & Stellz cognominisien fub-
d tenf@




26 DEe Ficurarum Harmon:

ten{z quinque duodecimis partibus circuli Geometricé defcribi pof
funt, & nfcriprea eidem circulo, fcibilia funt, fingula gradu o8avo no-
bilioris cognitionis, junctagradu quinto ; Planum verd Dodecagoni
cft Effabile.

Dodecagonns efts BMHLCKG QD PFN , flella Dodecagonica B
FLDMGNCPH OB, |

Qujaigitur bis fex fant duodecim , ided per latus Hexagoni fignraijfden
ex fiundamentss deferibitur,quibus anteaO.é
-gonus per latus Tetragoni, dnitiin HC latus
Hexagoniex A centroperpendicrlariyfecante
latesin O, circulum in L. P. & connexis
\ L H prolatere Dodscagoni \H P proliteres
L —in flelle. '

] Cirm igitur HC lat s fexangulifit Effia
le longitudine s;talis erit €5 dimidia HO , fed
AC, equalis ipff HC, poteft T quod & dimidio
(5 0C g quidab AO , Ergo quadyatum ipfi-
us AQ fehab>t ad gdm AC vel 2P, 1t 3.0d
4. 201 UL numReriss qlmdratm ad (,u.r,/{ratmﬂ.
Suntigitur PA, AO , foli potentis inter fe commenfurabiles , vt &5 LA, 40,
Et CA,hoceft PAvel A L, major Effcbilsc, plus potefi qnam C £l m:incy s aligro,
quod eft a CO fibi commenfurabili. ~ Ergo perdef. anse 43. decimi Encl: Corrpo-
fita POeft Binominis, €5 per def. ante 3 5.OL refidua, eft Apotcme, utvag rima
cognomines. N ominafant AP, Effabilis fimpliciter , &5 AO, Effabili fol i
potentii. Sed per s 4. decimi Encl. HP é!wtem rellangulum [ub OF Bincwnines
primi ¢ PLEffabili ,eft Binominis ;€ per o1 ejufdem, HL latus Codecago-
ni; potens reflangnlum fiub O L Apotome primi ¢§ LPEffabili, eff Apctome. Ita
cadunt fingulain gradum fcientiz ollavum nobiliorent.
~ Nomina hujus compoficz PH & diminutz HL , funt PS & SH.
Cumgq; HB fic fexanguli lac®,KP Trianguli,BP,Quadraguli, illud gdem
porteftduplum Nominis minoris,{c. HS,& SB;iftud duplum majoris,{c.
KS, & SP; hoc vero poteft utrumg; fimul,quodq; femel, fc. BS & SP.

Componitur etiam PH binominis,exPR latere quadraci,& R H la-
tere Dodecagonisat propter hanc compofitionem non dicitur Binomi-
nis; qua per 4 decimi Eucl.prater unum fignum, quod hic fuic S,nul-
lum aliud dari porteft, quod illam dividac in fua Nomina.

Cumq; HO,LPfinc Effabileslongitudine, reGtangulum fub ijs, id
eft{ub LH,HP eric Effabile,& fumma quadracorum LH,HP efticidem
Effabilis,a-qualis quippe quadracoipfius LP. Ergd hoc nomine, jun&te
LH, HP, funcin gradu (cientiz quinto.Nec quicquam novi faciuncjune
&z,necrurlum Binominem vel Apotomen:additaenim LH ad HP, fa-
cic Effabilem potentié fol,{c. cujus quadracum eft felquialcerum qua-
drari LP:ablacaverd LH , vel HR abHP, confticuicrurfum Effabilem
potentid,PR, lat? quadrati: cuj® quadracum eft dimidium quadraci LP,

+ Cimq; Area Dodecagoni conftecT riangulis 12,qualivm eftunum
LAC, inreGangulo veré LHPD Effabili contineitur eorum quatuor,
id eft Triens Arez cotius; ergo & rotaarea Effabilis eft, quancam fcil,

- creac
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ercacdu&taHO in LP-ter; Eftigicur Area Dodransde quadratc dia-
mectri, {cu Medium Arichmecticuminter Tecragonum circulo circums-
feriprum, & Tecragonum eidem infcripcum ; ficuc Area Otanguli efk
inter eos Medium Geomertricum..

XL. Propofitio.

F Igura Regularis vigintiquatuor laterum , & om-
nes abee, duplicato continué numero lacerum,Geometricas qui«
deminfcripriones haben ,.fed lacerum fcientia evagacurlongius, in
gradus remotiores ijs qui prius func pofici s uc & ftellarum ejus feu fub-
tenfarum ¢. 7. 11, vicefimis quartis. - : o
Probatur vt prius Prop. XXXV 11.de fedecangulo; hoc tamen diferimine s,
quod jam hic latus flelle Dodecagonica ejusg, dimidium , funt Binomines prima,
quarerelangulum (ub dimidia &7 fubdiametro , vt Effabili, nondum fit nove
[peciei, quiapotens illam per 5 4.eft iterum Binominis. @At jam hocreltangu-
Lo ablatwnz ab Ef-5ili [ubtota & dimidia Diametro , relinguit novi quid »
cujus haltenws non ialki e/t mentio, & ignobilius , quippemagss compofitum ; 13
bocfit potentii lnteris 2.4 anguli. o . .
Idmultio m:gis verum de pluriangulis figuris hujus Claffisivt quadragin-
soitanguli, nonaginta fexanguliy &e. '
7 Subtenfs quingue vicc[imis quartss cir-
euli patefcit 5 bifectiones arcusinoquo funt
quinquednodecinge s potentiaillins ablatasa
otentidas diametrirelinquit potentiam.s fitb-
tenfa [Eptens Vice[lmss quartis:  fic potentias
Lsteris [éu [ubten(@ univicefime quarte ; for-
mat. eadem methods pitentians [abtenfe un-
decim talibus partibis. Sunt igitur omnes ix
graduremotiori, : -

XL Propofitio.

I Atera Decagoni & ftellz decagonicz,feu fubten-
fa cribus decimis partibus Circuli, defcriptionem habent Geo-
metricam exangulis , infcriptionemdue in circulum ;5 funcquefcibi-
lia, feorfim quidem fingula Gradu o&avo fcientiz, jun&taverd, gra-
duquinco; & cum femidiametro junéta, gradu quarto. -
Sit Decagonus BCDEFGHIKL ¢ flellacjus BEHLDGKCFIB. Ciom
efgéﬁnt anguli decerms , figure planum. erit camquitum_: exdecenstrians
gulss coéuntibus incentro A, qualesinumeft FAG. Diflributd igitur qua-
twor reclorurs [urmmé,queft circa unum A punFaum,in decen illorum triangic-

4z borum
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Jorumivertices venintfin sgulis 4decima el 2.quinta unius vecti, Atqui fumink
X , trium angnloram hujus tiianguli, eft 10 quinta
ideft 2. Recti; hinc sgitnr zil:)gto verticaliad A
2. guintis,yelinguitur duobus ad bafim §. qsiisi-
"2 S cam fint kquales sfingulis igh 4.quinta
" Ita guilibes adbafinduplus eft angnliadverti-
cenize  Hoc eff Vincubum demonfiyationss ff-
quentis, ' '
-~ Sectoenim angulo AFG indnds paries agua:
des; per FO lineam, per 9. primi Euclidss serunt
AFO ,O0FG inter e aquales ; €5 quiliber 2.
e . Yuinte Reitisuterque ignur 11Jﬁ FAO 2qnals,
Quareé per 3, fexti Euclidis, V¢ 4F 1 FG, fic 40ad OG. ,
T - Qujavero OFGefl 2.quinta,erat vevo OGF
(rempe AGF) 4. quintevit, igitur & FOG 4,
gquinte. Angulss igitnr ad O &5 G aqualitus, la..

' TN v~ teva gusgue FG, FO aqualiafubtenduntur.
V/‘ \“ \ _Eodémimodo 3 in triangulo AOF ,quin AFO
A L R ¢fts. guinta, guantmserat &5 FAO rergo ¢ AO

& FO(hoceff FG latus) aqualer ernnt. Ut
werd AF ad FG, fic AO ad OG, Ut jim deminfiratum ; exgo etiam 1t AG ad 4O
partem, fic hacad OG refiduumes.Secatuy igitwi Crus AGin O proportionaliter,
Igitur per 5. Tredecimi Euclid: O A vel OF , cortinnatiinl, vt Olfit aqualis
2oti AG, etiam F1feclaeft proportionaliter in O3 &5 conneicss Alfignis, erit AIO
triangnlum congruwminitiali FAG ; edg O A Iduplu ;fﬁm FA40 ,¢9 FAI
6.quinta. Quare centro Ajintervallo AG feripto circilo FGLerit FG lazys deca-
£oni 5 pars major femidiametri AG proportionaliter eéte, &5 F I Latus flelix fere
[abtenf tribus decimis compofftzex FO ¢ O1, latere detagoni 3 femidiamerro.
Obhanc caisfam hac latera, junit 4 femidiamesro  pofiunt accenferi gradui
quarto; per XXV L bujes. ~ =~ , 4 o
- Gomg, AG feitafit Effabilss longitndine,td latus decagonipars ejus major ;
Jatys flelle, compofitn ex tota e parte majoreiquare per Xi’ V1L hnjus,ilind oft
Apotorné ; hoc“Binomsinis , utrumz,. quart « [peciei : bot re(pectu funt ingrade ci-
entie ollavo, proxime poft latsus Dodecagoni ¢5 flellt fue ; planéq, it eodems or-
dine ciim latere Qtogoni &5 flelle fuz. » 4 _
 Eiper XXI1X boujus, etiam refidua OG éod etinm ejuis dimidia NG eft A-
potoinaprima [peciei. Sedcave putes,Nominacjus effe; Majus AG; minses AN.
Denig per éandem XXV 1. bujus ; batera GF, el OF ¢ FI. non cum fe-
midiametro, [ed Ecum ipfa junlla , quia &3 fummam quadiatorum, <5 commn=
e Refangulum habent Effabilia, funt in gradu fCiéntiz guinto, .
Compofitaigitur,das us Deaagoni cum latéré fuc flelle, faciunt eff abilem pos
tentid [old,potentem quinghe quartas, de poteritia feimidiametri, qua infchema-
te pracedentiex Pr. XP%I:ﬂ PX; comipofitii ex PA (equadi ipfiQ4) g AX:
inter quas eft media proportivnalis GA effabilss. . :
. Viciftim abftractwm Décagon latus OF a latere flchg Flirelinguwit Effs~.
GilemOL, f¢ femidiamestanie 3 a per ilbw nibil fit parvi, B s
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XLIL. Propofitio.
{, Ao Pentagoni & Stell Pentagonicz, feu fub-
- tenfa duabusquintis partibus Circuli; defcriprionem habent Ge-
ometricat exangulis; fiincque {cibilia; fingula o&avo gradu;junéta,
tam {exto Juam quarto §r:‘1du fcientie.
- DeferiptioeXtracircu

'$Y)
N

' wlimefb1alis: filatws futurum dotuy /wigituiiﬂé » fe-
cabimsdi illud proportionalitey,per 11 fecuindivel z0.fexti Enclidsi,eiq adjunge-
mui partem [eltionss majorems: &3 [act s duob’ cruribus, compofite ft'qwzfz’zm fin-
gulssex propoﬁta” Vero,fact “Bafi, tricngdalum ffatuemus, Pentagoni intimum.
Cam enim criss compofitiums confler ex tot propufit d; ejusg, paite mdjovi eitionts
diviria ; esiam compofftAfic evit (ella , ejuss, pars iajor evit Likis prepofit diss,eon
g, Trianguli hujus angalis adbaffri s dupluc evit jus ad verticem s vt jupra ino
Decagono: cusfiiper duobus dictss ciuiribus Ut Bafibus , adjiciemiss duotriangi-
daexteriora; quorsimcrura  fent eqralid pr‘qf;q/z‘ta laseri. o
 Inferiptioin circulum facilima eft per ilx;r@ Decsgoni. Cimenim e decem
Jemiss fit Gritngue , duoram igitur Decagon: /. iérwm ,FG , GH, contigurrsm in

Ve hic FBY
BH ciura,
FH bafis..

VehicFDB
(vpér ¥B &
BKH fuper
BH.

G s terminoi F: H, conncChemis , lineag, FH erit latss Pentagani, fic :5 HK: &3

conriexis F K tepminss,Jinéa FK erit latsss 1. 42.Sit igitur Peutigon® BOFHK;
& flellaejus BFKDHB. :

Demoriftrat igisur Eitclides Prop. 10, Tredecimi qtr'af FHitw Penfzzgo}u{

Pt latera ¥ A Hexagoni @ FG Decagoni,huceft fesid:mcr rum AG,et /ethé
Majorérn paiiem AQ fimut. Hecdemonfiratio iz Enclide diffcudiasens habst
éaptiiss téntibo igitur hicfaciliorems. , ' - )
QA termbiii lateris Pentigonici B. D.ducantur pey 4 ceitrimveit4 BG
& DI: ¢5 vt DB [nbtendit dutidecimis  fic pro:
xima DL tves , 5 DK griatuor [ubtendat, fecan-
tes BGin S.R.puntts. [gibur LD 1 angulici,ideft
SD A habes duas auintas anius Reti . qaia L1 eft
waa quinta pars civculificnt ¢ FH,E5 vero agud-
libiss arcubus,2nguli ad circunifeyentiam nftftunk
equales, per XX1vel XXV II. Tertij Euid, "Eft
vor0 DAB; ideft DAS quatnor quint& unius ré-
&, quia DB pars quintaéft circuli , menftirantss
qguatuorrécfosciria A. Juiitiigitur SAD;AD S
funt ex quirte uniusrecti, At omnei ties funt

decemn quint«, Erad etiamiefidrins DSAefl guntiiot quinté. Eftigitur DSA

aqials; ipfi D AS, latus igitir DS equale ft lateri DeA femidiametyo. Ergs

per priora s emidiametri D Aproportionaliter it aparsmijor aquar SA, eft igr

SA £qualss lateri Decagonisper ditta.Et D_ji;;/l  femidiameterlatus fec,Hexago-
n’ ico latus Pentagon: D°B; poffe uti‘ar'h.g? i 4,69 AD. . ,

Conrexo érim Kcim 8¢5 cum A; “guia DA, AK fint dquales, @ DS,

3. {jjfdem aquales ,erunt & partes SR; ReA éqinles; €8 DRBreituseft Ergé

-25B,poreft DR ; RB. e Altqisi DR miriies poteft , gsidm DeA , quantitate po-

1entie ReA, ¢ BR minus poséft quins BA quidntitite S veltanguli, [ubBR,

ReAbis ;&5 posentia ipfius RA jundtorsimns. Junitaigisur posentie DR; RB

, d; N

> PoneO ubl

DH, Fx&
AG fe mus
td lecank
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minores funt junctss potentijs DA, AB, reanguls fib R A, ABbi5 ,hoceft res
&angulo fuub SA, ABfemel. eAtqui duoreitangula fubSA, 4B, 3 [ub SB,BA
conftituwnt totum qmdramm BA." eAblatoergoreitangulofub SA, AB,re-
linguit ur quadratum i feus DA &5 rectanguluin fubSB, B4, juntlag, aguan-
tur qwdmto DB. umvers BA [ femidiamzter [it proportionaliter fecta in S,
€ parsmajor AS: rectangulum igitur SB, BAeftaquale quadrato S 4.. Ergh
datus Pentagonipotefiduo quadrata D A ¢5.4S; laterum fcilices Hexagoni €3
Decagoni. - ) ' .

Quodattinet flelle Pentngonice latus BF : illud ef?. compofitum ex. B D,
vel B %latére Pentagoni, & ex Q I, ejus ek roportionaliter parte majori:
per 8, Tredecimi : quod idems csiamm probari potg/f ex triangnlo quinguan gulart
FBH, vt fupras, o

Civm sgitur latus Pentagon: poffit femidiametrum qua eft Effabilis longi-
tudiness , &5 ejus feite proportionaliter partem Majorem , vt in [chemate pra-
mifio femicirculari, PG oteft PA, &5 4G ,¢5 vt PAeftad AG, fic/it PG latus
Pentagonsad latus fuz /£ﬂ¢ s fis verovt PAad AG, fic PGad GX. Ergo GX
eft illud latus ftelle , poteflque &5 G A femidiamesrum Circulicirca figuram De-
cangulam .65 AX compofitamex PAG AG,  Quare per ibi demonflrata GX
¢ft Mizon , GPElafon. Singulaigitur funt inoctavo gradu fCientie , ejusque
ﬁmndo ordines.  Quiavero juncte linee PG ,GXfaciunt qmdmt‘omm  fum=
mam Effabilem , [¢. aqualem quadrato PX , quod eff ipfius GA Effabilis qua=
drati quintuplum|:: eademq, PG , G Xrellangulum foymant Mefon s hoc nomine
junéte PG, GX funt in gradu feientiz fexto , de quoeft XV 111, pramifias. De-
nig, quia lat s Pentagoni €5 latus [lelle funt vt fetionis divina pars major €
totz ;ided funt etiamin gradufCientie quarto , junit e invicems : vide XXIX.
bujus.  Confequitur autem has proprietates ;ut ficut Pentagoni latus eff ElafC
fon, Stelle Mizon, fic etiam compofitnex rtrog, fit iterum Mizons, 3 latus
Pentagoni fit hujus compofite vt Mizonss ,elementum minus 5 Latus verd flelle
Jet illins Elementum majus 5 &5 Vtetiam differentia inter utruma, latw fit alis
qua Elafion , feilices DQvel QF. per candem XXX, hujsss.

XLIL Propofitio.

P LanaDecagoni & Pentagoni, caduntin Gradus
L {tienciz remotiores, ut & latusIcofigoni , & reliqua hujus claf
fis figurarum, -
: : N am latus Pentagori FH , dutum in AN
fAcit duplum F AH quinta partis drea Pentago-
nice. Eftvers FHElafion , S ANeft talis, que
poteft Effabile AF, diminutum potentd Elaffo-
158 FN. Siantemquodeft ab Elafone , anfera-
tur abeo, quodeftab Effabili, relinquiturnova
[pecies line , qua poteft talerefidunm s. Reitan=
gudivero contentifubtalilined novd &3 ubElaf
. fones , [pecies adbucremotiorerit ; areaverd
— . l’mm goni erit ei commenfurabilis , [cilicet 'v;
w0 £ a8
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ninque ad duas ,quare & ipfaerit  [peciei aded remote,  Sic latus Decagoni
G , ductum in fuam Perpendicularem ex centyo , ficit duplum FAG partss de-
gimea de Plano Decagonico, id eft unam quintam.. Eft vero FG Apotome quar-
ta; T perpendicularis ex centyo in illam , poteft ejus quartd parte minus quims
femidizmerer. At fiquodeftab Apotomd, auferatur abeo, quod eftab Effabili »
linea quex yefiduum poteft, fit nove (pecies, nltra recenfitas; €5 fi1alis linea cumo
Apotom i faciat relfangulum, illud erit [peciei adbuc yemotiors,&3 cum eo etiom
quistuplumejss , [c. Area Decagoni. _
Deniquz citm femilatus Decagonifit Apotome quartas potentia vers Apo-
vores extenfi ffeisdon Diwmesrum , (Effubilem longitudine ) faciat latitudi-
az7iz , Apatomen primmam, [cilicot [agittam decima partis Circuli : Latus certé
Tesfigoni pozel T ferizibut s Decagoni, Apot mz 2 quartam €5 hanc fagittam,
Apstomen primans,  Flanwm vero compofitim ex Apotomis diver[arum [pe- -
cierun ,eod, incommenfurabilibs , poterit nulls linea prisis recenfitarum ; fed
aliqnr plané nove [peciei: eod & ignobiliorss. .
Quantomagss idobtinebit in Teffaracontagono & cateris hujus el fis

XLIV: Propofitio.

P EnteKzedecagony, ejufque ftellarum latera , puta
(rbeenfe duabus, vel quatuor , vel feptem quindecimis, Geome-
ericam quidem defcripeionem habene, fed non excracircolum 5 &in
circulc quoque non ex angulis, eoque impropriam, & {cientiam he-
terogeneam, gradus remotioris, quam omnia ancecedentia. Triacon-
tagonus & relique hujusclaffis funcadhucremociores. .
De/cri!:it/:r eniinex € prioribus figurss, quas oporter h.cbere numerum late-
viom alem quim (ubduplum , quia 15. eft impar , non habens partem dimidiam
numericam : fcilic:t ex TrigonoB CD €5 Pepta-
023 BIFHK , abeodzm B puntto inceptis. Nam
fitertiam*BC aztﬂ’ﬁu‘ 2dnabus quintis“B 1 F,id
eft 5. :iecim.zsquint.rs a § decimisquintis , manet
CF, 1 decimaquinta, Connexs ergo C. F.an-
gulss, linea CFerit latis.  Hicad altum defcrip-
tions nonaccerfo quantitatern anguli, aut nume-
run Angulorum figure propofita ; nec fecundime
bunc numerum form aliquod triangnlum , vtin
Sigurss [aperiovibus factums. At necpoteft aliter
d-lcvibi \Er g6 etiam [Cientia ejus efl remota €5 vils. Cimenim latus Pentagoni
FH,fit lateri Trigonico CD parallelum , propterea qusd utraque fignra impari-
latera abeodem B punitoeft incepta: ducatur igitur ex F. pevpendicularisin L,
& ex B, diameter rev centyum A, fecans lineas in E.N. G, Ergo latus CF po-
teflquantum s CL & FL juntesed CL eft exceffus ipfius CE Effabilis Po-
tentid, faper FN , hoceft fuper LE , Elaffona: eftigitwr CL fpeciei plané No-
ve.  Uicifiim AN e[t linea que potefi refiduum de Effabili plano , ciim ab eo fir-
erit ablatum planum Elaffonis: eft igitur nove fprciei. Sed ENeftrefiduum hu-
. Jus no-
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jus nove, poftablatam E, ffabilem longitudine AE. Ej ﬂ igitur EN bis remoticri
gradu. Denig, CFlatus Pentekadecagoni potefl CL,e3 LE novas fpecies;eft igr
llicbss, hic ter, € ficquinguies remotius.  Prateredq componuntur diver arnm
Clafféum, Trigonice &5 Pentagonice, proprietates inunum, cof igitur [cieniia he-
terogenea. :;S;Z{tjd Ljam de Triacontagoni latere fenticrdum ¢ cum fewiper ange~
atur gradus remot wonks , cum ipfa duplicatione latcrum priorss.
" oAt fubtenfa feptem quindecimis , hocefl 14 Triceffmis,utitur latere Tyia~
contagonico s elt igitur eo poferius. Subtenfavero 7 Tricefirmis eft ab illd, per bi-
[ectioné;eademq, gignit [ubtenfam § Triceftmss, idefl 4 quindecimis,a qu? ¢jtc-
tiam [ubtenfa 2 quindccimss, per bifectionem.  Quanguam hac habet ortum -
Mrepone tiam alium;veibi cansd, (ubtenfa MF,quadyatum habet com pofitum ex quadra
!‘;{i‘? 1&“ to CF laterss Pentekedecagonici, €5 refangulo fubeodem CF &7 F1 literz Len--
1 o .

tagonico. Vtrog, modo poflerior eft faperioribus figur s,

XLV. Propofitio.

H Eptagonus & figurz ab co omnes, qua numerum
Iacerum ex Primis (fic ditis) unum habent, ecarumque ftella; to-
teque adeo claffesab ijs derivara,extra circulum defcripeione Geome-
trica carenc : in circulo, etfilaterum quanticas eft neceflaria, illem ra-
men ignorari zqué necefle eft,

Magnares agitur  per huncenim effectum /}etit,quo minus Hepti gonus,

2 & catere hujus gerzeri;ﬁ igure, a Deo firerint adhi-
\ }i{;e;d ]Zimqtu.m [Mlﬂl ifé'vt ﬁm[t quidems adhibite
c cibiles fignra in (aperioribus explicst .
v.'n‘" Sit(iggitur Helgta gons BCf)EF GH , & con-
Mv \ nectantur anguli omnes cum omnibus €3 fit A cen-
N TN trum circuliy €5 Diameter BAP, ¢ oA connetias
Wﬂy turcumE, _
& / * Primam igitur tales fioure impropyiam feprd
3 dillam demonﬁgatimém r}}f:gﬂam naffci/gntm{ Pq/l
enimearum numerus laterum €5 angulorum , ex
Primis unis : at nullabigafigurarum pramiffarum , totum circulum dividit in
partes Numeroaliquo Primo numerabiles: fed fortiuntur ille Numerum Multi-
Plicem Numerorwms utriusg figura. .

Sed neg propriars habent bujusmodifigur« demonflrationem ex angulo-
yum numero: quia quicqﬂid ex loc elicitur, idvagum &5 multiplex minim eque
determinatum cft. S . ,

Secesur enim Heptagonus inua triangula quing, duoextrema equicrara
Obstufangula BDC, BGH, unum intimum aquicrurum Acutangulum BEF, K3
duo Scalena interjella BED, BFG. Cim igitur circumferentia, fuper quiflant
cruraanguliad circnmfErentiepartem oppq/t'tam factiadmetiatur angulo  fuan
guantitatem ; angulus BEF [lat (per tribus circumferentia partdbus, BHHG ,
GF': angulus BFE (imiliter fuper tribus, BC,CD, DE; at EBF fuper uni EF, *
Ergo BEF eft tale tridngulum 5 quod habes utrimg, angulumadbafin triplum
§jus quiadverticems, -~ Eodemsmudo probatur Scalcnsm BED babere angulos

’ ' in proa
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5 proportione continul dupli,, Simplum enimeft , angulusB , duplum E , qua~
druplum D , hocef? zg/:'w duplums.

Quodd (i hzc figuradefcriptionemn fuam certam habet excra circu-
lum , non rinus quam habebat fupra quinquangulum , oportet, (uc
jam olim monuerunc Campanus & Hieronymus Cardanus,& Candal-
la Fluffas) ance omnia calia triangula dari pofle, ficur ance Pencagonum
dabacurcriangulum, cujus uterque ad bafin erac duplusanguli ad ver-
ticem. Atqui dabaturnobisin ilo TrianguloPentagonico, lazerum
proportio certa exangulis: in hoc Heptagonico triangulo, certa pro-
portionulladatur. Sintenim [ K figna,quibus BF {ecaturab EH,EG,
trifecancibus angulum BEF, Igicur in FEI,quia bife&us et angulus FEI;
utigitur ineo FE ad ET, ficFK ad KL Sed EF equatur coti FL Eftenim
FEI partium 4 feptimarum unius reti, qualium EFIefts fepcimarum,
ergo EIF efteriam 4. feprimaram. - Cruraigicur FE, FI, 2qualibusan-
gulis oppofita, func zqualia. Eddemque de caufaeriam E1,& IB funt -
quales: quare etiamuctFIadIB,ficFKad K I. Amplius,inKEB,quia
angulus KEB bife@us eftper EIH: urigicur KE ad EB;ficKI ad [B.
Acxe & FE funczquales, quia xeF zquicrurum & fimileipfi £8F ; erat
verd EFequalisipli £ F, & EBeft 2qualis ipfis 8 ; quareeciamucrrad
refick1ad . Ineidemigitur B ¥ fubrensicribus feptimiscirculi,
duz func invenc proportiones, partium trium: primitn ut mediax 1,
ad minimam k¥ s3{icmaxima 18 ad 1 Fcompofitamex utrdque minore,
_ hoceft ad relacus fepranguli: iterumut maxima 18 ad mediam vk - fie
tota®F ad F1compofitam ex 2. minimis,” Hzcproportio {pectem qui-
dem prafe féreneceilariz determinarionis ad cerram & unam propor-
tionem ipfius £F ad ¥B ; impofuitque Cardano, qui cim tale quidin la-
teribus Scaleni trianguli B Ep animadvertiffer , quod Proportionemi
Reflexam appellavit, de invento {eprangulilatere fruftra gloriatus eft,
Nam nullacerta fequitur guantitas, ipliusEF vel I'F; quiaid quod pus

Catdani
porric H(Pc:
pragonica
Reflexa

tamus nos narcifci novum in {ecunda vice, coincidic cum primo.Quo- -

tiefocunque enim func 4. Proportionales, in quibusduz primz 2quane
terciam : fic eciam ; uc ficucprimaelt ad cerciam , fecunda ad quarcam
fic fic & rerciaad compoficam ex tertia & quarta, quz compofita fic nu-
mero quinta. Horum verd Cafuum fune infinici, tamin cerminis
commerfurabilibus ; quam inincommenfurabilibus. - Et nominacim
commenfurabilium terminorum cafus cocidem funt, quot proporti=
ones{uperparticulares »{cilicet quor quadrati Numeri impares,”

el z’o 315 6. 2. =
wel 49, .. 28 g2 9!
wl. gL . 44, * 40, 16, .
“wel 121 €6. . 30. 25 &¢.
B guotfuperpar- 49, . 3. .1 *
bientes vl 64 . . 4o 15 . 8 &c

- IR 3 ‘,.!,...‘.\ . P Nam
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Nam ut 15. ad 9, fic 40. ad 24 compofitum ex 15 & 9. Etut 40,ad 15, fie
64 (conftansex 40. 15. & 9) ad 24. compofitcumex 15. & 9.

Ecce communem affeCtionem mulcarum proportionum, quz ¢6-
fticurum quidem feprangulum neceflario confequicur; fed ex quafola
dari, criangulum feptangulare ftrui neqe, Caufacurin Pentagono pro-
portio lateris cerra pendeatex angulis,etiam excracirculum; in Hep-
tagono & reliquis talibus non item; facile ex di¢tis pacer, In Pentago-

: . m nico triangulo BFK per bifeétionemn BKF an-

g . guli ftarini venicur ad @quicrura BKT & KTF

i, duo ejuselementa, fequiturq; zqualescorum

“x angulosBFK,BK T,xqualizas laterum BK,KT,

' TF;atin Hepragonico, per trife¢tionem angu-

li,triafiunc crianguli elemenca, duo 2quicrura

triangula BELLKEF,& unum fcalenon [EK;ne-

que fequitur in eo proportionem angulorum,

ro proportio laterum ,ut notum eft in Geome-

tria. Cumigituranguli hujusfigure non doce-

ant quicquam ulteriusexcracirculum 5 non firvitur igicur rriangulum

requificum excracirculum.  Non eft igitur haec figurain circulum in-

{cripeilis, per aliquid fe priusin {Cientia vel defcriprione ; fed ipsa de-

mum infcriptione qualicung;, vagaiftaproportio cogieur ad unici ca~

fus anguftias, & fic principium peticur;ucn, id poflicinveniri,per quod

perficitur infcriptio, jubemur adhibere ipfaminfcriptionem , quafi
ljamantea poffibilem. : o :

Lacet igicur proportio Lacetis EF adlacus ftellz FB, latet inquam

in maceria quanticativj, fic uc causa quidern principij quanticacum ma-
terialis, quod eR, magnicudo indeterminata, poffibile fané fit , confti-
wuere lacus fepeanguli in jufta proportione ad circuli diametrum :
cum decur aliquid, feptanguli lacere certo majus, aliquid minus, in ipfo
Circulo:& amplius;fe¢tione in infinitumn progrediente,femper aliquid
majus latere EF, vel eo minusaliquid dari poteft: at causejus, quod
eftin quanticatibus formale , fimplicicer eft impoffibile, quiafigura
feptanguli & fimilium,medijs omnibus,quibusaliqualateris certa pro-
portiodemonftrecur inveniaturvé , & fic formatione feudeterinina-
sione nofcibili penicus caret. . Quod cumirafic , quare neque figura
14. angulorum incirculum, ¢ujus femidiameter{ic AP infcribi poreft,
lacere %P,ncquc‘ejus duolatera contiguauna reéta EF fubcédi poflunc,
quz ficlacus Hepragoniinillocirculo: neque latushoc cumdiamecro
compararipoterit, cum fic Nacura fud comparacionis ignotz ad Diz-
mecrum. N _ ' .

Iraque nullum unquam Regulare Seprangulum 4 quoquamecon-
firuéum eft , fcience & volence , & ex propofito agente : nec con-
ftrui poteft ex propofico: fed bené forcuicd conftruipoflec: &tamen
ignorarineceffeefl; ficn€conftrutumannon, =~

Objiciac hicmihi aliquis do&trinam Analyticam, ab Arabe
‘Gebri denominatam Algebram , Iralico vocabulo; Coffam : viden-
tur cnim in ca determinari pofle omnis generis Polygon;)rum

. S acera




Demonstratione L.l 35

latera. Verbi causa in Septangulo ficprocedic Juftus Byrgius, Mecha-
nicus Cefaris & Landgravij Hallix;quiin hocgenere ingeniofiflima &
inopinabilia multaeft commencus. Primo illediametro circuli BP nu-
merum 2. affignac, uc AB ficunicas toralis, qud in parces infinicd fe&tio-
nedivisd, perillaslongitudo laceris BC enumerecur,  Deinde ponit,
notam eflc proportionemipfius AB ad BC, qua camen propartiode-
mum quaricur,  Inhacproportione concinuicatem fingic, uc fieut eft
ABr.adBCim,ficficirnad)g, &1gad 1€, &) ad 133, &1ggad1ye
&ficperperuo, quod nos commodius fignabimus per apices fic, 1. 7.

Vi 1af, 1iif rv. vy vy & e

Hifce [ic pofitss confideratur primé quadrangulum BEDC, Cum dgitay
demsonflratum it i Ptolemeo, ® opernico, Regiomontano, Pitifco , &5 caters qui
dz doctrina finaem Cripferant; quidin quadrangulo circuli quocung, vellang:-
lnm unnin Diagoniorum CE, DB ;equet juntta duo relfangula oppofitorum la-
terum , feilicet, quod ub DCes EB , €5 quodfub CB ¢S DE:  Rurfumd:ciimo
Jit certum ex Geometria, CO dimidiam [ubtenfe CH, & 0°Bfa gittam, junctis
potentifs , aguare potentiam la‘erss C°B, L L

Suigisur BP 2. CB 1, quadrm 1 i, quod divide per BP,prodibit BO. 14 di«
Viften per 4,quidyin 1 ili; divifum per 4,qu0d anfer i g§oCB 1 i ,veflat 4ij--riiy
divifum per 2, quadratum CO.  Ciomautem CH fis ipfius COdupla ,erit qua-
dratunipfius CHI6 i -- g isij divifumper 4. ideft 4y - viilf.” . -

Ciunergo babeatur gim CHwvel BD ,ideft ; retlangulum (i BD ¢ CE,
maltiplicaC°Bin DE , vz fit reclanguelum (abifs 1 ij.quod aufer i reclangulo fich
BD, CE 4 tf -- 1 iiif, reftar rectangulum fuh CD, “BE 3 i - 1i%,idin 1] divide,
[6.inCD ,prodibit BE 3 j -- 1iff. i N o

Pergimus nlterins ad Quadrangnlum DBHE. Et quia BEeff 3 j -- 1t),¢-
vitrectangrilum (uh BE,DH, ideftquadyatnm a BE,o §j--6 iiif ~.1vj: anferre-
ctangulum fub BH, DE 1 y,reflabit reft angulum fub BD,EH § tj—6 iitf ~ 1 v}

g roddivideper EH, 3 j-- 1 iff,prodibit BD § ij-~6 iiif ~1Vj, divifum p 3 j--1i4):.

¢f’ quadvatum 64 iiij--96 Vj —5 2 Vitj-~12 ¥ ~1X1f,diviftamm £ 9 -0 iff; +1Vf3
quod privvserat 44j--1 iiij: jn hoc duc illins denoininatorem, ¢ aquabuninr .
36.i1j-=3 3 Uj ~10 Viij-~1 X%,CtIn 6 4 iiij-= 9B Vj ~-5'2 Vitfs-12 X ~+1X1f
Ergoetiam =~ 63vj ~11x  com28iiij — g2viij = Ax§ .
Evz0 csiam 631~ 115  cum 28 iit] ~42Viij w1 xij. Hicaquatio
prodit quantitatem lateris Heptagonici. . EE
Vel pergimas ulterss ad D*B,EG, Efl n.quadrm DG,EB 9if--6iiij —+17j.
J{ gtfm DB, EGel? 4 §f-- j itij, anfer hoc abillo , evit vetangulum [ib DE , “BG
5 Y=-§itij < 1 V], qddod diviz?le in DE 1j,erit BG, § j--§iij ~1V, cujus quadras
Lumag ij--soisij 35 Vja=10 Viij ~+1 x,quodprim erat 4ij--1 iiif '
'@/Equzn{m igitur  491iij — Io vijj cum 21 —+3i5vj+1X
Ergoetiam  49ij ~ 107 cum 21 —+3§iilj ~ 1 Viij;

Hiciterum zquatio prodic quanticacerh lateris Heptagonici: fed Byr«
gius oculosavercicab integricate circuli, eumg; confiderat tantummo-
do ucarcum dividendum in ».Cum igr fubten(a partib®2. hiabedtur hoc
proceflu cofficé,qurit jam fubtenfam partib?4.camg;invenic (eddem
methodo quafupra)quod ficR adix de16ij-20iisj =+g1)-~1viij. Jamq:hac

¢ 2 ' guicus

Coffa Byro
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Diagonaliin novo quadrilatero, cujus lacera finc, fubcen(z cribus par-
tibus, €6q; earum Re@angulumoij--6 iiif —1vj,quod ablacuma Re&-
angulo 16 §--20 i — 8 j--1%iif, relinquit reliquorum lacerumre&an-
galum ¥ § —- 14 inf —+7 vj-- vviyiHac illefubtensa utitur, comparans c-
am,vel cum ﬁum’ero,?uo cerciarcls feptifecandi fubtenfa enunciatur,
vel cam figura nihili, fi cotuscieculus ;uc hic, eft feprifecandus: & tunc
illivel numero, vel figurz nihili 2qué valencquancitaces hz :
P je-14itf w7 V-1V Vel 7-- 144 — 7 iiff -- 17].

Prodica, illi ex #quacione,quam juvac mechanice, valor radicisnon
nus,fedin Quingquanguloduo , in Septangulo tres , in Nonangulo
quatuor, & ficconfequenter ; unus enim valor eft BC , alter BD), ter-
tiusBE, ) ) N )
~ Ucigicurappareat, hoc genusinveftigandi laterafigurz, planc ni-
hil commune habere cum Definitionibus noftris,Numero LILIL pra-
miffis: nocabis primo,quid proficeatur hzc cofficafubcen(a Byrgij ¢ Ni-
mirum hocilla proficetur , ficonftituancur feprem inter fe continué
pr?orfio‘riales in ¢4 proportione , quam haber latus fepranguliad fe-
midiamecrum circuli, quarum propottionalium prima ficipfum fept-
angulilacus: cuncfeprem primas cum feprem quintis, tantundem efli-
cere, ﬁuan tum quactuordecim tertias cum una feprima.

oc enunciacum quidem eft Geometricum & demonftrabile ,
nonminds quam in fuperioribus, quando demonftracum fuic, planum
O¢tangulieffe Mefon , aut lacus Dodecagoni efle alicujus linez A poto-
men. Illicenim de plano aut de liné4 aliquid enunciabatur, hicde pro-
portione¢ linearumaliquid enunciatur,

Atficucnon fufficic mihiad feientiam & ad menfurationem plani,
{cire illud effe Mefon, non ad linez menfurationem, fcire quodillafic
alicujus Apotome : ciim & multz finc hujufmod: , & defcriptio ex h:!c
notitid generali nulla, quanticas plani vel linez nulla cerca & determit-
nara eruatur,fed confequantur tantummodd hz affeCtiones,anted con-
fticucas & defcripras quancicates : ficetiam hic, non fufficic uc fcam,
quidfic fucurum; fa&is feptei continué proportionalibus in propor-
tione , quamdefidero : fed cim eam proportionem nondum habcam
ullo geometrico actudefcriptam : illud igicur expeétabam , ut quisme.
docerc&"pril‘ls illam proportionem confticuere, Sicenim in-om nibus
pramiffis figuris precedebac defcriprio; inferiprio, determinatio cer-
tx quantitatis, certusque actus Geometricus,que perficeretur hac de-
terminatio;(cquebatur demum {cientia proprietacum illarum, qua fa-
ciebanc ad comparationémincer fe figurarum. , )

Ucclariusappareat difcrimen ucriufqs rei ; videamus Pencagoni-
cum latus, cujus defcribendi modus in fuperioribus hic erat, utconjun-
&is quadratis duobus, uno femidiametri, altero ejus dimidiz partis, in
formam quadratam , ab hujus quadraci lacere auferremus dimidiam
partem (emidiametri;Reli® linew quadracam rurfum cum quadraco
femidiamerri compoficum informam redigererus quadracum, hujus,
n.quadrati lacus fore latusPentagoni. Hz¢ omnia erant faéhi & poffibi-
kia, & faciliora quam diétw,uc fiorunt qui circinos tradtant, Quid n:l fa-

cilius
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cilius, quim re@um angulum GAM facere, & in jus cruribus fignare
uc lubec AM,ejufque duplam AG, & po- L
fico pede circiniuno in' M , alteroinG
extenfo , fcribere circulum G P, conti-
nuata M A inP, deniq; G P circino com-
prehendere, & inalium circulum, cujus
GA femidiameter, inferre? - ‘
Acvidenunc,quid nobisde laterePen:
tagonico dicac Coffa Byrgiana. Illa methodo prius deducti,prodic nus
merum § i --§ # =+ 1v&qualem fibtenfx nullz; id e(t; fi quinque fiant
‘ordine continuo proportionales , quarum prima fit latus Pencagoni 3
proporuo yerdficilla, quaeft lateris Pencagoniciad femidiamecrum;
tunc quinque primascumuna quintd, fore quales quinque cercijs.

Rur{um, ut in fepeangulo, non docet conftituere concinuam pro-
portionem, in qua hoc fiac, nec exprimitlongitudinem proportiona-
lum perante nota, fed doicr,qa conftltutﬁ, quz fequatur afge&ié. Ju-
beorigitur reprafentarcaifeltionem |, fore enim, uthabeam &pro-
porcionem. At quou.\qdo reprzfencabo affe@tionern, quo attu Geo-
mecrico ?  Nulloalioid doceor facere, quamufurpando proportio-
nem , quam quro; princifpmm peticur: & mifer Calculacor, deft:cucus
omaibus Geometriz prafidijs,harens inér fpineca Numerorum, fru-
ftca coffam fuam re(pe&ar, Hoc unum eft dilcrimen incer Coflicas &
incer Geometricas determinationes,

Alterumeft, quéd tora hacracio Byrgiana ihnicicur effentiz qua-
cicatis diferece feu numerorum; & dividic diamecrum in particulas cer-
tas, quoties & quam di vule, generaliter in parces duas;cui numero
totus proceflus innicitur, mutareturque, fi nomen Diametroaliud, feu
numerus alius daretur. Acnon fi: Geomerria figurarum,fuperius era-
dica, qua latera, Effabilialongicudine, fignat fané Numeris ;at ineffa-
bilia, nequaquar numeris confeétatur , fed per fuascerras fpecies di-
ftribuca {ic enunciac,utappareat,nonde difcrecis,fed de concinuis qué-
tiraribus agi, de lineis & fuperficicbus.

Tereid hadenus & laceri Figura, & lateri flellz cognominis, cui-
quefuacertaeracdefcriptios inhac Algebraica Analyfi, illud maxime
mirumeft, (quamvis Geometram przcipuéabfterrear) ; quod nonu-
névid praftaripoteft, quodimperarur.  Quanquimid non omnile-
ge folutum ett, fed, uc fupradici czprum, ot funt numerifaciences im-
peratum , quo funein figura fubcenfz feu Diagonij , longicudine diffe-
rentes ,ut in quinquangulo duo, in feptangulo tres , unus pro lacere,
reliquipro fubrenfisangulo.Itag; quicquid enunciatur tandem de pro-
portione figurz propria, id commune eft ornnium ejus linearum pro-
portionibusad diamecrum, '

Quartd, pofico, quod una fola propottio faciat imperatum; illam
tamen non doceor abfolvere , fed faltem venari eminus.  Climenim
fpecies linearum causé {cientiz verfentur in genere Ineffabilium(id eft
non numerabilium , feu numeros refpuentium ) eoque nullaunquam
mulcicudine confummeturratio , quin femper aliquidin inccnolrc—

¢ in-
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{inquacur :hzcconerd racio, it loco fecundo'diétim, pracer numeros
non aflumit alia przfidia, fed diamecrum varié¢{emper dividicin imul-
tas Myriadas Myriadum, ut exactior fiacrariosat fic nunquam ficexact-
iflima; & breviter: Hoc hon eft ftiré remipfam, fed falcem aliquid pro-
xifne majus vélminus ;. poteftqué femper pofterior aliquis computa-
tor approximare magis ; pervenire ad punétumipfum , nulliunquam
dacur. -Talid nimirum func omnia, quzlatent in old poffibilitate ma-
teriz quancitacive;neque formationerm habenc (cibilem, qua in actum
quandoq;fcibilicatis humanz confticuancur,

Quintd , ucin fecie de feprangulo, figurisque hujus generis con-
fequeéndbusagamus , cum pereas ordine fuo fefe confequences, pro-
portionalitas continua excendacur cum ipfo numero lacerum : ergo fi
maxime innocef¢érecultima; utin feprangulo, proportionalium fep-
tima;non tamen per eam haberipoflentincermedia. Nam incer du-
as, qua non habent proportionem inter fe, quam duo numeripropor-
tionalicacis continuata, ut cubice , furfolidz, &c: iequeunt Geome-
tricé conflicui concinué proportionales intermediz quotcunque, fed
folum unavel cres vel feprem vél quindecim &t duz verd vel quatuor
quing;, fex, o&o, novem, &c. contftitui cunc non pofluntin planoscum
hicde planis figurisagamus,”

' Jam vero inter femidiatmétrum 1 & feptimam proportionalem
12if proportionis feptangularis; func mediz proportionales fex, &eft
1 ad 1 v/ nonucnumerus, ad numerum proportionis continua: @qué-
longz ; noneftfcilicecproportio femidiametriad lacus fepranguli fe-
cundum duos numeros , hoceft,non Effabiliseft, Nam fieflet Effabi-
lis, caderecin fpecies prius explicatas, claffium priorum, & fepret an-
gulinoneflenc feprem, fed cres vel quatuor, quod contradi®tionem in -
volvit. Exangulisenim primarum figurarum eraclacerum proportio.
‘Oportetetigitur uno aétu omnes fex medias proportionales confticii,
incer fcilicect & 124, Viciffim fidarecur 1vjquanticace; cunc intef .,
‘& 1 vjquinque mediz caderent. Quod ficuncr ad 1vjeffer uccubicuy
numerus,ad cubicum,tunc primo confticui poflencunoactu 14 & jiiij
deinde incer 1, 14. 174, 1vj. tribusactibus cres media proporuionales,
Sinautem 1 . darecur quantirace , rurfium omnes quacuor interntedie
uno actu conftituideberent; quod fierinon poflec, nifi in proporcione
Effabili, ucprius. Czterafeeundum hacfubintelligantur. ‘
“Concludimus igitur , Analyfesiftas Cofficas, alienaseffe a prafen:
ticontemplatione; necullum conftituere gradum fcientiz, cumijs
comparabilem, quos éxplicavimus in fuperioribus. _ ’
gze ne  1lludautem obiter monendifuncMetaphyfici, occafione hujus cof=
blphem? fip;confiderent , fi quid hinceranffumere poflincad explicationeri illiv
:‘,fol:::‘-‘ us Axiomatis, ctim Non Entss nulle dicuntur efée conditionés , nulle proprie-
oficcen-  tates, Nam hic quidem verfamur nos in Entibus {cientialibus; & pro-
e aus, Nunciamus re&t¢ , quod latus Sepranguli fic ex Noz Entibus; putafcien-
Machema - tialibus; Cum eénim ficimpoflibilis ejus formalis defcriptio s heque i
e, Eerx:f : g:cur fciri poteftd mente humana, cum {cientie poffibilitatem prace-
ahil ek !ﬂ‘ dacdefcriprionis poffibilicas : neque fbitur a Mentce Omuii flaadétu ﬁ?t
' ) ' ) : plici
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plici zcerno: quiafua Nacurd éx infcibilibus eft. Etcamen hujus non ;g:;‘,gg‘;’:
Entis (Ciencialis func aliquz proprietaces fcienciales ; tanquam Entia quamim-
conditionalia. SI enim ESSET Septangulum defcriprumin circuloslas g&f"(‘l‘;;
terum cjus proportio tales haberet affeGtiones Sufficiac monuifle. contradi-

: &ionem in
volvunt: &Dei fcientiam ad taliaimpoffibilia fe non extendere , prafertim cum hz focmales rerum Geometti-
cacum cationes nihil fincaliud , quam ipfa Effencia Dei; quia quicquid in Deo eftab zterno , id una indivi-
duaclt eflentia divina - sffccigitur {eipfum quodammodo alium fcire, quam eft ; (i quz funt incommunicabia
lia , {cicet uc communicabilia.Et qua hac adulauio,propeerimperitos ibrum non leéturos, defraudare cereros,

Sunt & aliz propoficiones falfz Geometrarum, de lateribus hujuft
modifigurarum,fed quasvel ipfa follercior Mechanicarefuret; cim ra-
men Mechanices causd obcrudancurjuventuri : uccum Seprangulila-
tus AC ab Alberro Durero ponicur zquale fe-
milaceri Trigonico A Bejufdemcirculi, Hoc
verd nimium breve efle, ecfi vel ipfa Mechani-
ca docec: tamen ne cuiimponar experimenta-
tio manuaria ninnum rudis ; isvel hacfolara-
tiocinatione falfum ance manuum accommo-
dicionemdeprehendere poceric. Trigonicum
latusex numero angulorum probatur eile k-
fabile pocencia; quareficetiam ejus dimidium,
Heépragoni lacus non eft Effabile potentid, eo .
ipio, quiaHepragonuse(t: & quiafeprem neque fex func, neque quin-
que,nequecria, Numeri enim Primi gignunc{pecies ; acfpecies{unc
incommenfurabilesinter {e , necunaeftalia, L

De Carolh Mariani Cremonenfis & Francifci FlufTacis Candalle Aliorum,
paralogi{mis circa Heptagonum vide Chr. Clavium Geomectriz Pra-
&ica lib. VIIL prop. 30, & 1n commentarijsin Euclidis lib, IV.Pr, y6.

Excicavic hac palaftra etiam Illuftriffimum D. Marchionem de
MalaSpina, Legacum anno)6)4. Ser Ducis Parmenfisadaulam Cz-
faream ; quidiagrammate ingeniofiffimo omnes omnium defcripcio-
nesfuperavit; exiftimans, {ubrenfam cribus decimis quartis circuli,z-
qualem efle quinque quarcis femidiametri, & ficeffabilem longicudi-
ne : demonftrationis apparacuas cancz fuic follerci,ut vel ipfum Eucli-
dem lateret, afflumcum aliquid fuiffe indemonftracum. .

Prolatere Hendecagoni circumferrur calisdefcriptio : Incirculo
abeodem punétc A, ducatur latus Tetragoni AC; ad unam parcem cir-
cumferenti, Trigonicam AD,ad concrariam, -
Hexagonicum AB), AF ad ucramque : & duo-
rum illorum Hexagonicorum angulus FAB
fubtendacur alio Trigonico latere BF, quod fe-
<cabic prius Trigonicum AD inG:ducature-
tiam 4 fine Tecragonici C diamerer CE per I
centrum, & dfinealtero diametri E, per fetio-
nem Trigonicorum G, ducaturrefta EG, fe-
cans Tecragonicum ACinH:linea GH incer S -
has duasfetiones, dicicur effe latus Undecan- e

guli. Eftveronimis longa, vel Meghanicd docente: At follers Geo
a T e

Alb. Dured
definitio
lag. Septan-
gubi

Vndecang
gulum,
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metrafpecicm linez confiderat, quz neceffario communicac aliquid
exTrigonico & Tecragonico lateribus, quantumvis remoto gradu. At-

ui numerus 11, Primus exiftens, nullo modo ad has figuras ducic, cim
1t Primus, nihil cum 3:& cum 4. 'coriune habens. ~ Securus igitur eft
Geometra,falfam efle defcriptionem; & poteftfacile fuperfedere labo-
se'compurandi, o '

Maner igizur per omnes obje&tiones, per omnes omnium fruftra- -
neos conatus, lacerafigurarum hujufmodi (apre Nacura efle ignora &
infcibilia, Ucnihil mirum fic,1d quod in Archecypo Mundinon po-
tuicinveniri, neque etiam expreflum efle in con‘ormatione ipfius
Mund.partiom. '

XLVIL -P-rop‘bﬁtio. .

S E&ic circuli arcus cojufcunque in aqualia tria;
_ ¥ quinque, feptem, &c. & in quacunque racione, qu non firante-
demonftratarum concinue dupla, non eft de poffibilicace Geomerrica
tali, qua (cientiam'generer, .

Sectioarciis induo , €5 quatmor , €5 ofto , &5 c.-continwé fcilicet displa , Ge-
omenricafanéeft, fuitg haitenus adhibitas. Intriacontingit fecari €5 totum
Circulum per Triginuin ; ¢ Semicirculum, vtin Hexagono ;<5 quartampar-
tem , v in Dodecagono ; € quintam , Ve in Pentekadecagono ; ¢ arcum 135
Graduum , Ut in Oltogono; & arcum 1v & graduum, Vi in Deécagono.  In
quingue veyd contingit [émri[c'm.iiit'frca’ totum circulum , per Penitagonum;es
femicirculum , Ut in Decagono 565 tevtiam civeuli partem , Vi in Pentekadeca-
gono’s & arcwm Iso0 graduum , Ut in Dodecagono.  ldem veram eff des
iormn arcuum femifiibus , quadrantibusgues ; § caterss partibus proportio=
nis continué ﬁ;ﬁduplm. oAt ho nonfit profter Trifectionss & - Quinifeitions
dngenium.s [cd per accidens , & propter alias fighravum proprietates yde qui-
bus hactenus, - : . '

. @At promifnany trifecd ionem s aiit [eEionem in alid quacund yatione pro-
Pofita , quea non fit continné dupla y impoffibilem effe , patet ex comparatione bi=
[eltionss poffibilss.  Inedmedium ad arcum , 65 quem ille menfurar. ,angulum
bifecandum ,eft linearelln , fubtenfa arcui , que induo aqualia frearipoteft Ge
‘ometrice : cim aqualitatem barsm partium fequatur aghalitas partism drcus

eujuscungy, ffve parvi five maghi,refpectu totinscireulizex quofontets hocefty
quddin Triangulo ab aqualitate laternw lices aygumentariad zgqualitatem an-
grlorwm oppofitoruimss, Hoc verd medium nos in caterss [eitionibins deferit.
N ameelireldn,arcui fubtenfa , ecari poteftin partesguotlibes , idg Geometri-
€&; at non'ided ¢ proportionem ullam partium ﬁ;&tmfz \poft proportionem equas
bilatis) fequitsir proportio partrum arcus ; guemadmedum néd in Triangulo li-
€2t & proportione latéruim quacung, (prater unam agualitate) argumentariad
mrzd‘cy; provortioriem oppofitorwm angulorum, N am fifubtenfaarcie > verbi
cansd’'intria dqualia, fecetursfiquz fecant , peypendiculayer in (ubrenfam fiie=
virt, media pars aycis exit minor lateralibus s (in ex centroarcis fievint egrefie
Jedricessmediaparsarchs eris major lateralibus, . Igisurinter da]brzt;m ina
Co nitanm

~
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foriiam ¢ centriim circulis punitiveftiex quoedulte duseitrices,c5 fubtenfam
&7 arcumejusintria &qt{ﬂliﬂ fecarént. 1dvers punitum femper tanto vemotius
effabarci cig‘clilz' »quAnto minor arcus circuli trifecandns gﬂ,praportiam tamen
son conflanti. Cum igr arcus circuliminui poffint ininfinitum, diftantiaetiam
bujus pun tiexcurret m inﬁﬁ:tum:biﬁﬂiti Verd,feu Varietatss infinite nalla eft

fcienziis. Et hec difficultastenct Trifectionem, que adbucfimplicioreft ¢ -

gislitatipro pior. M/:/{é major oritur difficilt 2s in fequent ibus fect rontbus alicu-

1% prcus, verbicaiss i 15 75 90 11 &c. partes aquales, Tancn. ne puniti qui=

Aoz ideatitas smplives eff Poﬁ-.’rilu,fx qroeducta relta, qua fubtenfam fecant in
artes wquales imperatas seadem &F arcrm in equales fcent.

Quijeq wid-verd prefidiorum adpromifcuam [t onem poftumus afferre
dedutumex numers , quifetioem denominat , idneccfieef! efte generale
€5 commune cu!HChnGHe at:cé.r /z)é{mﬁl\r s 1am magniquimultim & fua [ub-
tensd differt 5 qudm parvi s quipavims, CAtgaivagam relinquere pr--

oytionein paviinins [ubten(« ,\;m.’ partes arcis fui 5 1d vero non eft determinave
feien tifice. ﬂtque'ba‘c pmt/pufwdzc‘hm eﬂode Trifectione vel quinifetione;€s c:
“Byrgiand Analyrica , deqaiin pr‘f'céde)ftz Propofirione egimus copiosé.  Etff
werd omnia ibi ditas , babent etiam hic locwm ; quedam timen ilizc diiiz,
fiont bujius oci magss proprias » ﬁuvtque lluflriora &3 admiraliliora in o i s0-
ne arcuums , quamin [eckione totins cirenli, N am vt omittam illacomvin-
nids s qm}d Principium pe‘tzxtu'r, imperato eo,Vt faciainys qundqp;omoda  facien-
dun fit g warebatur: quid affectiones quantitaris continus non [Cientifice pro-
dantur per quantitates difcresss fex Numeéros s quid quicangue numerus elicitny
yolaseres , deteyminante partem aycus imperatams , ille non Pcﬁtqtzicqé;zm
doceress 5 quam quodilludfit vel mafus vel minvs debito : edque ficut fe habot
materiarvudis & indigeflaad formatum quid ; ficut quantitas indeterminatas
& indefinitaadfigerans; fic otiam [¢ habéat Analytica ifta ad determinatio-
nes Geomerricas : illud imprimis excellens &3 nobiteeft in hac Coffd femimechas
nics , degener verd ¢ abjectuw in Ceomeryid fCientificd: quod ciim anaque
gut [abte nfaminoy diametro » dushus circuliavcubiss inagualibus accenfeatss
qreorum alter minor [Emicit czfla salter major; eoque partss .d;tthé de minoresy
minor [it [ibtenfas , prrtss wqué quote demajori,major : Analjtica ifta “Bir-
104 nontantum de duabias bi[cz z'nxqmzlibm o fed etiamdde pluribus alijs cirs
culi fubsenfis; generale quid precipit , quodutile it adills omnes ramer is pros
ximé exprz'mmda;. .‘Uerbi cansd, i/ﬂii_[gc}iarze lex hacelt: Si datus it arcus
(fit 48 graduum ) ejusque [ubtenfas; 69’ Js arcus it in tres pavtes fecandies 5
quamlibet 16 gradunms; hoceft; invenienda fit [ubtenfa hujsés partis , feu ejues
proportio ad fubtenfam totiss » graduum 48:  tunc jébeor facere Ut fubtenfam to=
tins s Mquaﬁtﬂm [wbtenfam partss [f‘c_h;mc ad fecundam > &3 fecundam ad
tertiam P,gpom'gm[em_, * jam Jub'eortrfp/icare [ubtenfim partss | € ahed dtis
ferretertiam proportionalem.s: quod velinguitur , iddicitur valere fubrer fams
totius. Hoceft,De [ubtensidati, parstertia multiplicotur cubicé , vt fFa-tiny
namers (atus addatur id totwms: untific, tértia parseft panl mincy uho
tensd quafitd. Nam  firurfumbacipfa, cabicé multipl-cata , adtotam addia
tur s } cauita tertia pars propiss adverum venit ; €5 hoc continué, ufg, in 1~ fis
pitwno. Hocquidens proceffa venisur panlatim propé fubtenfam Gradu s 1%,
7 eALfE
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oAt fimajore n conflituas numerum cubicé multiplicandnm.s , ¢ omnino tan.
s [ore, quantum circinus indicat deberitertic parts devejiduo cirenli, poff ab-
latos Gr. 48 , fc: Gr. 312, cujustertiaeft 104 : tunc etiam [ubtenfim arcus 104,
&F complementi 2 5 6. hoc modo perficies. N eque hoc tantum ; fedfi ceiam ad
48.6adz 12 adjeceris circilum integrum ;60. inveries ctizm pro fummarum
iftarum 408 ,6 7 2. trientibue , fcilices 136, €5 2 2 4. fubtenfim aliam , per idem
Nomen Coffictins.  Et in geacre, qi{otreﬂant unitates in numero fectionss bi-
nario ablato , toties lices addcre circulum ntecrm , el arcum fecandums -
propofitan: ; Ut eodem nomine coffico novorum aycusm fiil tenfe indagentur. Ex
quo apparet ingeis diferimen nominum hor i co/ficorwm, s Clentificcru gra-
dnunm, qus mn /z?perioril»w explim‘vi.

@A vero non poffit aliqua nobifior cvs inveniriy qu.i fectiones avcuum: o -
nimode pevficiantur ¢ Refpondeo, fiomnes (ubrenfe arcuwin dividendornm [ub
commini motione crnfiderentur s & fi illa tantum babewnss prefidias , que fnat
omnibiss gueciit s [dbten/is consinnnias : Ut funt Harum in propertione qusji-
td, coiitinwed praportiamlz; quotcungue : tienc nobilius aligr:dhand quifgi:m
commirifcet ur . ;zc‘t‘lmiqw Agit qu:'r/ﬁ:q,qc hic ansititar ; €& eppofitsi in
adjecto flasuit , conficfus,  Ex communibus enivi , nibil csigue pr: prium con-
&luderar. '

Sin antem de d{z‘”jcrmtfj; fhecifecis linearuins o que divide ndss avcihizs
ﬁbtendantw s fermonem inflituimus : jam mutatur flatus queflionss , & iro
[ectione arciis omnivarid, fubflutuituy Jeitio totius civenli, per flguram Regrel:-
rems , que propofite [ubten(z fnam [pecificam proprielatem conciliat : de giri-
bausfignris Regulavibus nos jam fipra egims 5 & infequentituss cmplizes age-
mus: quippe qui bac ipsi in quaflione medinm quarebsmus , quo figur.irum il-
larum aliguas deferibere pofemus; ~ (lim itague tale medinim naturi debear
effe priusre ipsd ,fer hocmedinm efficiendi ; principiumntique peterenus , f§
Medionoftro ex pediendo prefidinm afiguris Regulayibus petevemnus,
. Ueraim hicadver[arius aliquss objecerit mibi: quod Pappus Alexandriz
3:5‘ (?ai nus libro quarto Mathematicarnm colletionum , Ivopofit, X X X1. Tri-
oncs arcu. partitam angulifectionem tradat per Hyperbolam ; ¢ Iropeft, X X X ¥, Da-
um omni- ¢4 quicunqueratione angulumfecare , Per Quadraticen &5 Helicens>: Et
fariz Clavins Geomettia Prattice lib, X111, propofit, 25, praflat idem per Con-
choidea Nicomedss, o
Verum illorum anthorum inventa nullam flabiliunt polffbilitrtem Om.'
nivarie feltionss Geometricz fcientifice, Ut hoc apparear. 5 primum Pappi
machinationes circa trifectionem explicabo : deinde differentiam inter illas¢g
deferiptiones [cientificas ; inluce Jocabo. ~

Pappierife- - i § ; :
Pappi nt;u e 1 Primim ipfe Pappus in preamb Jo ante propofitionem 31. dividit proble-,

matas; (qae generaliorifignificatn vocabuli, Geomeomcrrica , appellat., cim
nobis , Geomekricum s [pecialem [enfum halear.) in Planas , Solidas, €5
Lineavias: fateturques s Trifectionemanguli - per Plana (. que mibifunt
Jpecialifenfis Geometricas , . fcientifica , graduum explicatorsm.s) expedivi
nonpofic >, eiq, de canfa coarguit antiquas Geometras inconfulti conatus 5 qii
bicfruftradefudaverint. . o ‘ .
Ipfeigitur trifectionem fuam ex pedit per tS‘f{lid;:.; somnivariam vero feéti-
onem , per /ine.zsﬁgumm.f. - -
Tr;.
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TrifeFionss moduseft talis. Propofito angulotrifecando , demiffi ex purctocru-
755 univs perpendiculari in erus alterum ~, que longitudinem  crurym intell-
gaturdetesminare , & ei crurvialteribreviorifacto, pevpendiculog, , duétis par-
allelis , illi ex prncto primo , huic ex prgzvjz‘tv angulo ,fic Ut concurrentesrectune
€ ipfe ficiant angulum : jam per punitum, inquod demifta perpendicular s, fa-
¢it tranfive fuperficiem Coni, [ignra folide ; deinde fic applicatum Commm incli- .
naL., fes annuere facit , guoadu(a. ss cam eéderﬂm‘ fuperficie, fectionemn H, lyper-~
bolendittamin plano de/ggn&t, ductarain pavallelarwm, Ut Afyn:ptotén , propri-_
azs : tuncex punitoillo, inquodeft derrifa perpendicularss, ‘intervallo, quod
it duplum cruvis primi, deferibit inplano avcum, fecantens [ibionss Consce li-
neams &5 conncxocentio arcus cuns Dac communi [étione s rellam eipay.illel: 13
ex angulo propofitoducits eogficto » demonfirat , abfellam effe ab angulo par-
tein tertiants. o . . A L - .

 Soliduin quidem hoc paito problemaficit Pappus , ufti Coni, fioure folide.
et quatenns inter diras Afymptotos (‘duitas pevpendicnlaves ) angulumye=
hum ficientes , per punctum intraillas datum , fectio Cunica , d:ila Hyperbolas;
etian [ine Con , delineari jn plano potqﬂ: problema ide_m Videturetiar inter Li=
neaviiefererdums,  Gignitur enins talis lineamotn Geometrico, € mu'atio-
re continud intervallorums , hoc eft, reprafentatur per punita quitvi, mdster-
minato numero; idgue nox inyss , quam Quadratrix ¢ Helix ; quibus linck
P;‘opoﬁt 135 .67 Tesnariam & Qmnivariam feltiorem perficity,  Sichabet Pap-
Dpimachinatio. . _ ' ) '
Quidioitnr dicersns? Norne inter datas Afjmptotos, per punitumdas’
tum ,una fola [cribitur Hyperbola, Jrve idfiar anriutn Coni s ffve punctorrims
infinitorsm continnatione: ! N onsenna olajéctiocirculicum Hyperbola ex
#niplagi? Nonnesisafola &S certainclinatioeft dined, punila Hyperbole con:
nectentss; adfigure diametrums? o .
Eguidem fateor , has omniariecefaiia ¢ cerir efies , ff quia}em Hyperbols
am [it defcriptas, Eratenim etiam priiis in analyticd Byrgdj trifectione , rer-
tizconflidula partss ft;[n‘m/x céria g néceffaria /ongitqdo fen proportio ad ﬁ;['.a
tenfam toti arcui. ‘Abquia nonde hoc querimus ,quidfit ,rejam factd; fed quos

wodo , 2 fit quidqye s res nondumfalla , (it (acienda demunm.s : ideo nibilé plis
halemus ex Problematiboss Solidss ¢ Lincaribus veterum, quid ad quefitam li:
mearum [Cientiam faciat, ; quim prins ex doctrina Analytica moder norum. Eft
fané unafola Hyperbole linea,inter Afyimptotos pofitas, per punctuim pripofitums
inearum plano ductilis. - @At ed nondumdniti; Conum jubeor tantsfper incli-
narefuper princto applicationss , dosiec exciftat illa , dutag, fit : vel fine Cono ; i+
neas, que Hyperbolam delineant per continnata punila, jubeor tantifper muta=
re , donec fatss prolongatafit Hyperbolas: &5 qua paytesinter facka punitacas .
" dunt intermedia ,cas jisbeor imaginarifactas : jubeor utvingue id qucdeft pore-
fare diviffonss infiriita , albis esmotu unotranfive ; Ut hoé tranfitu etiam :d at*
tingatur , quod latet inilld infinitate paseftativa , finé perfectee [eientia nces)
gualem habent problemata d veteribus Planacognominatas, 77
- - Hujufmodi pofiulatss crebro ntuntur Francifcss Uieta Gallus 65 Geometre
Belgici hodierni, i folutionibus cordim problematum. ; quée fuaptenatiard rion.
ant foldbilias , 7iff inartificialiter per numéros, aist per moius Geometricos,
infinitite quidam mutationvm gubernandos. -

ST L e Nom
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N am ubi omnis fuerint inprompin , yuafacere putabuntauy ad certificandam.
mentem : tenchimui Reterminationemejus 5 quodrcquafirivel majus fit vel
winsus proxime ;[emperque propius: Ut prisuétiam de trifectione Analytica di-
. Xeramus, . B o _ ,
all: j::';:‘ Uernm effe de boc problemate folido Trifetionsi , quod dico , vel ipfalidi
et wanhi- 20w admonet. N gm nifiolidorum proportio fuerit datatals , qualiseft inter
“‘:‘ng‘“é“‘ duos numeros cibicos : menfhrare folidum propofitiim alio folido noto non poteri-
mws , admentem informandam: quia due intermedia praportio(z;;/e; exactéin
plamo conflituinon pefunt : in cubss esfipofiunt inéfie, at 4 planss ad Cicbos illes
quofcung, ﬁmuna[a: s nondatuy tranfitus fine ipfis duabus medijs , velutiponte
Duas medi. AE7#pto.  Et duas medias proportionales invenire , docent alif pey motum Geo-
as propor- /MelTiéum imperantes yund e/; impreflabile , quoad certitudinem att s Geome-
:‘::El:; lf:' triciadequati: doces & ipfe Pappms, per fetines Conicas, bemeficio duarwm pro-
veniceim. Portionalinm expediendss, cum ¢ Conus fit folidwm quid,  Ita fensper princi-
pollibile.  piwm petitur; g'f;o'm jaces i adversd ripd,

XLVIL Propofitio..

F Igurz numero laterum impari , maioti quam ¢
(excepto Pentekadecagono) cum fubtenfis aliquot parcium, to-
tzq; ades Clafles,omnes codem cenfu func, quo Hepragonus & catera
figure, numero laterum Primo, )
- Namfiviimerus laterumeft impar , nonéx Primss unus : is ant eft duo-
rum Primorum imparium minimis multiplex s ant alicujus Primiquadratus:
auteft Primianias , 65’ quadrati Primi alterius multiplex , ant onli pliciums
quadratorumve feorfim vel junctim multiplex. ) _ T
Quidfiefent bz figuredefciiptiles & inferiptiles 5 & [Cibilos stuncant
propriam haberent demonflyationem ex angulss , aut impropriaws 5 compara-
kione figurarums , quibus comnsmnicant. QAL propriam nom hobent 5 quia non
Junt numero laterum Primo , ex quo formaresur demonfiras o : impropriam noe
bhabent nequé prime, verbi cansi, Unetvigintangulum,quio fignr a ijs comrmin-.
micantes vel amba vel glterstra, vt hic Heptagonus (poft Trigonum €5 Penta-
gonumex quibus Pentekadecagonws ) nullem propriam babent , per XLV pre-
oniffam;neque fecunde, v. ¢. Nonangulum, quianondatar feckio arcus aliqrotiy

puta Trientis, in totidem partes aquales ; quot accepit circuls integer , per

' iLV Tpramifiam : neque tertia; neque quart 2, quia priores ijs communicantes
indemonfirabiles funt. o . T

Nomagali  De Enneagofio,cujus numerusg,eft quadratus primiimparis inter
juundn  Prichos, (. ternarij, certacum eft haéténus inter Geomeiras, plenfque
~ annitentibus ; utetiam hujusfigura lacusdemonftrarenc , omnesta-
mea fruftra fuerunt, nec unquarn hoc problema fuiffenc aggreffi,idif-

.crimen (cibilium & infcibilium accendiffent. T

Campanus Coampanus Nonangidum demonfliare volnit per Trifeitionem anguli,
:J:"“" quam patust infcibilem effe; in pramiffd XLV, . Etfivero vid Pappi¢3 Clavy
‘neceffariotrifecatur ,pofito . motu Geometrico : at.quid hoc ad planas figwr s,

Ae quibus n0s hic agimus s ewm foliis opws fit ahfaciend s trifetons adminiftr s

) lines
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lines , Hyperbolam , Quadratyicém , Helica , Conchoidea? Ipf quidem Cam-
panus trifectionem tentans, no% animadvertit, [¢ famere tertiam anguli parten
velutijam certam , que erat demum quarendas. Extat locsis inmeo exempl..-
viadfinem Operis Euclidei fol. 5 86. pertinens adfinem libri IV
Fordanus Brunus Nolanuiin ﬁxangtdi ABCDEF oppofitalatera BC,

EF, continuatawringy, ducit perpendiculares GH,. A

IR circulumin A.D. contingentes:duct i igitur fa- & )
&ti parallelogrammi diagonio 1H, circulumps- g
tabat fecarific, vt inter AD Punllacontaituum s
[eitiones M. N. exiftant None partes circuli AN,
DM. eAtquidemonflraturex diagrammates s |
gidcim femidiagontf illins LH,quadratumfit ef-
fabile, [cil. 7 decime fexte de quadratodiamerri X L
(ffenim ABH 0. ¢rgo “BH emifiis de AB,vel AL: X 5= 3
&7 ojus potentia igitur quadrans depotintid AL; o

1 giiur AH potentia ,d-drain de potentii AL:  Sed poténtia LH 2quat poten-
tizs LA, AH ) finus igitur gradunm 40, hocefl dim.drafubtenfi duarum Nona-
ran circulis futurus fiuerit Effabilis potentia y [Cilicot vodix de tribus vicefinis
othvss, qzudrati drametyi: Demiffa enim perpendiculavi ADex Ainl H ,erit
ficut LH potentia, 7 fedecime, ad HA prtentiam s ; fedécimas : fic LApiten-
tia, 4 fedecim.e, ad AD poténtiam , i 2 jeptimas de una fedecima , id elf tres vi-
ceffmasolfavas.  1ta hac nonangularss angulifubtenfo et nob:lior :l.guibys
premifiis , & communicans ifs : cum tamen fit numero luternum imfnrz’ s feidiect
numere aliguo , Primi 3 quadrato , nihil communicam cum letragono &5
Trigons » per bifeitionem arcaum ,quark» figararin proprius eff bic aibitia

gn& gradus.
XLVIIL Corollarium.

g Equitutigitur, Notionis, Scientiz,Determinatio-
nis,Defcriprionis; & D=monftrationis merasintra primos figura-
rum Ordines confiftere : ut fific Claflesfigurarum (cibilium non plu.
fes quam quatdor:tres;proprids démonftraciones hahentium, in quib®
capira (unc familiarum jin prima, Tetragonus, poft diametrum circu-
h, cujus chara&ter numerus % 5 in ﬁ:cuhdé,Trigonu‘s, cujus charadter 33
incertia, Pentagonus; charaétere §:una veroimpropriarumdemon-
ftrationum,cujds numeétiss eft mulciplex duotiim 3 &s:(Gilicee 15:prima
enim ejus claffis figura eft Pencekzdecagonus.

XLIX. Propofitio.

C, Vmautem bife&io (qua propriauitur claffis pri
ma ), communis fi¢ tam fecund quam cettiz claffi : pacer, alio-
jure degere claffem primam), alio duasreliquasica uc prima famliari-
tacem habeat ad utramquereliquarum; ac ill? figurationibus contrafe
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diftinguancur, aded, utearum, qua propriasdemonftrationes habent,
quodammodo duo tantum fine Genera,

N am Tetragonus ¢ Octogonus flatim fe quafitotas Trigonica fd“?ﬂ applis”
cant;quia pars circuli fexta ¢S duodecima juncte, facinnt quartam,pars dnodes

cima &5 vicefima quarta,campo/t‘t{t, faciunt partem Olfavam. Et letra gonwfe'
Pentz gonice fecte qmdamten’ accommicdatiquia quirta circuli pars, addita vi-

cefimeconflituit partem 'qwz}'mm,Ca:iﬁz eft, quia Numeri3.d 5. dividi pofunt

2 numeros proportionss continue duple: Nam partes ipfiuss 3, funt 1.2.partesip-
Sius 5 fant 1.4.Tialis vero communio non eft inter clafice, Ternariam 5. Quina-
riam. N am etfi fexia [;m circuli, addita tricefimze , conflit it quintauiat tri-

cefiima eft clafiis Fentekedecagonice , que nonhabes propriam demonfivationem.

Eodem modo d-cima civculi, addita quindscima (ecce admixtionem clafis quar-
te) faciunt [ix:iam. Propter hanc duslitatem Generum, numeri charadteriffici
[unzsinprima iz, in fecundo 20, vel ejss dimidinm 10. Hecigitnr infra bibr 11 I
veferenda &5 sdfCribenda fiant ad diftinctionem generum cantus.

L. Comparatio Figurarum
, feu divifionum circuli,
P Rimas tenet diameter;eft enim effabilis longitudi-

ne.Secundum eft lacusHexagonicum,zquale femidiamerro, & fi¢

Effabile longitudine. Tertio loco ftanc Tetragonus & Trigonus,quia la=
tera habenc Effabiliafold pocentid.  Quartum tenencordinem lacera
Dodecagoni , Decagoni, eorumq; fociaftellarum lacera; funcn, exin-
effabilib® potétia, & Compoficis prime fpeciei, funt {¢. Binomines & A-
porom , Dodecagoni gdem,Prim, Decagoni verd, Quarta.Quinto
locofuccedi laceraPencagoni & ftellz ¢j?,fic& laceraO&ogoni & ftel-
lz ejus,{unc n.ex quarcd compoficorum {pecie; Mizon & Elaflon dictz.

Ne quaverd bonanota in Decangulo prajudicer Quinquangulo:
aucne{pecieseadem larerisO&tagularis, zquec fuam figuram Quinqué
gulo vel Decangulo;nova quinquangulo accedit vircus in orcu 1pfos
quod per hanc Setam, Denario cofhunicantem,regnat undiq; propor-
tio Divina: quz immediaceineft ipfis laceribus Quinquangulari ejufq;
ftellz ; ac Decangulari cum fb ftella non comperic,nifi mediance late<
re Sexanguli ; Oftangulari plané non comperit.

Pracer has laterum proprietaces,alius infup cenfus eft nobilicatis ;.

quod figurediftinguuntur ex aptitudine & perfe&tione arez, g fepicfi-
gura,Hic poft diamecrum(cujus area nulla,& quz fola circuliarearn,uc
Prolernzus monet,in duo zqualia fecat,non minus g circumferétiam)
principem locum obtinét Tetragonus & Dodecagon?, g aream habéc
Effabilem, & Tetragonus quidem eximid prerogarivé ; quiaeademilli
eftarea, quae& lateris: uagi'atum,'gppe areg {pecies eft quadrara: itaq;
fepicdimidium de qua%rato diamecri: Dodecagon’® vero ftat poft prin-
cipia, fepiens dodrantem-de quadrarto diametri, Proximo locofuece-

dunt Trigonus , Sexangulum & Octogonus , quibus eftarea ex fpecie’

Meson,Pétagoni &Decagoniare nulladum habétnominahotionums,
~ . FINILS Libvi I, . o
’ : Joann
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Harmonices Munpr
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De Congruentia Figurarum Har-

monicarum,

SRR QN BN R TR OIS

Procemium.
m sy Sfentiam fingularam Figurarum Regulari-
Y s - . ~ .
1—715\'-_1,‘ 2% ‘um Mentalemieu yog@!;_u\haé’tenuscx‘plscavx : fequitur
et ! . R . . .
37 vz earumjunttarum Propriceas, & veluci Fffetus intra Ge-
h =

STy omecriam, qui elt.Congruendavel Infociabilicas. Non
TSR entm cjuider jaticudinis,Demonfrsbilica: & Con-
gruenua , climillaiingularum fic, & cumipsiduplicatione concinud,
lazerum uaius figura iminfinicam excurracs ifta cerds coarcaca legibus,
guibus plures figure in unaim {ociecatem, vocantur, ob angulorumin-
crementa (eipfam prapedicns, cicd definac,  Ec quamvis deleétus fic
gradunm (Cientiz denonitrationisque , & plurimam differant nobili-
tate, ille quas nosexplicavimus, ab:js quasdimifimus fine nomine s
non tamen ne cum hac quidem demonttrationis nobilicace 5 Congru-
enia plané pari pafiuambulac:adzoque unumaleerius caufanon.eft,
fed nzrumque ex eadem communi cauta  (que eft angulorum figura:
aptitudn i, quodque camenr tis legibus, depender.”  Quantoper¢ ve-
ro necsilnna ficnobis hae quogue fpeculacionis pars , ex ipfo cotius o-
perisintticaco videreeft. - Clim enim originem Harmonices , ejulque
Ertzctesincoro Mundo preftanaffimos , explicandosfimp{erimus 3
quomodode congruenai figurarum ;' "qua funt proportonum Har-
monicaruim (caturigines , verbanullafaciamus? cim idem{onet Lari<
- . Vv . € s 3 e
nis Congruere &Congruentia; quod Gracis appiomiesy 8 aguovicn?
cumhicfigurarum effetus incra Geomerriam.intraque Archicectoni.
ces parcem illam, qu circa Archetypos verfatur , {ic quadam veluc
imago & praludium Effeétuum extra Geomcrriam., extraque mentis
conceptus; in'ip(is rebus nacuralibus & ceeleftibus? clim propriecas hac
congruétiz,quzin {trututam& corporationem aliquam exi,talis fit;
uc vel ipfa Mentem (peculatricem invicec ad aliquid etiam foris facien-
dum, creandum, corporandum : ucquelacensinde ab zternoinfuper-
benedi4 mentedivina, per Idearum-ordines, tanquam bonum fum-
mum,{ui communicativum,continétiin {ui abftraltione non potueric
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quin in Creationis opus prorumperet , Deumque Creatorem efficeret
corporum fub ij{dem figuris concluforum. De hac igicur figurarum
Congruentia paucis agam; cdm démonftrationes difficiles nequaquam
finic; necalio pené apparatu, quam ipsé fignrarum pictara
indigeant.

T D A A P A T Al

DeFigurarum Regularium
‘Congruentia..
T DEFINITTO.
'C Ongrueritiaalia planitieieft , aliain folido. In Plano Congru-

enciaeflt , cumangulifigurarum plurium finguli ficad punétum
unum concurrunt, uc nullus relinquacur hiacus.

I. DEFINITIO.

Hmc perfe&adicitur, cumfigurz cujufque concurréntisanguli orn~
nes eAdem {pecie concurrunc, ucticaomnes concurfus incer fe fi-
‘milés finc, & concurfuum ordo in infinicum conginuari poflic.

ML DEFINITIO,

P Erfe&iflima , cim etiam figurz concurrentesin plano funccjuf-
demfpeciei.

V. DEFINITIO:

:I Mperfeéta, cum major quidem figuraundique fimilibus concurfi-
bus fepitur , neque tamen dacur continuatio in infinicumn, auc dactr
quidem, fed non fineadmixcionediverfarum concurfus fpecierum.
Imperfe&tadecerioris gradus , cm major figura non omnibus angulis -
fimili (pecie €oncuirrereapea eft.
V.DEFINITIO,
’S Olida ecngruentiaeft, & figurafolida , ciim anguli finguli pluri-
“ um planarum figurarum, angulim confticuunciolidum, apeacifqs
figuris regularibus vel femiregularibus; nullus reftachiacus incer lacera
figurarum , obviancia fibi in'oppofita folidz figurz parte , 'quinon
claudi poffic figura fpecieiunius ex adhibacis', ‘velg faltem Regularibus.
Nota, quid fit aliacongruentia , non planarum fignrarum ad figurams
ﬁfidamﬁrmdh&lam 'y fedipfarum folidarum figurarum inter ¢, ad locum foli
7 Eirca unum punitumexplendum ; bujufmodi figar corporee funt ,ﬂm‘; uns
. 77 4%
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#lie, Cubues €5 Rhomsbus Dodecabedricis. N am oito anguli Cabiconcurrunt ad

wunum punitum, &F unum ‘:m;‘iig‘, Jocam explent.  Rbhombus vero baber duo ge-

nera angulorumitrilineares obtufos oito, €9 quadyilineares Acutosfex, Igitur

sbtufi quatior 5 'co}‘zfmkrgt ad locum explendum y acuti verd fex.: quale flraunt .
«edificium Apes , cellss contiguis, Ut unam circumflent a fiundo tres adverfis fitn- :;‘z‘(’;g"
A5, d lateribus fox Eﬁ’ pofient etiam anterius tresalia civcumflare ad figurams in ceilntis
abfolvendam , nifi fores oportuiffer cffe patentes. De ba verd ilidarum figuras ©xzog: s
v s congruektia nos hic non aginns. - . Rhowbir

. L. L cis.
Vi PEFINITIO '
) Erfetiffima folida Congruentia,folidag; figura eft, cim etiam Pla.

na congruentia func cjufdem figurz: Omnia.
VIL DEFINITIO -
J Zcvel eftregularistota, cam Planafunc regulatia; haberg; o
nesangulosineadem (pherica fisperficie , & incer fe fimules.
VIL DEFINITIO
T Eleft femiregilaris ; clith Plana func femiregulatia ( vide libr. L.
def IIL) habetque angulos folidos numero linearum diftin&tos &
diflimiles; non tamen plariim, quam duortm genefum ; nec inpluri-
bus§g duabus fphzricis {uperficich’,unc centro deferipeis,ordinatos: &
fingulorumgenerum aagulos cor numero,quoc habecuna Regularii.
. Nonobftar ,Congruentizm hanc folidam , per(ectiffimapilics: naw qui
planisejss inzft imper (Eitio, filidationinon deber adferibi, fed ¢i accidit. Dicituy
Kamen equivoce perfectiffinea, hac femiegnlans,
STTLNITTII T K R
IXx. DEFINITIO.
Eife&ainferioris graduseft. ciim Planareguiaria; & angnli omnes
in eadem tuperficie ipharicd, & incer fe fimiles (unciled Plana camé
divérfarum (pecierum, fingularum quidem tor numero, quocfunc in
una pcrfc&immarum figurarum, fc. non minus quam 4, quotad mit
nimum Planicicbus folida figra cerminatur. ‘

X. DEFINITIO.

. L. . N ‘-
I Mperfeétacengruencia feu figuraeft, cim caceris manentibos; ma-
L jorfiguranonizpils quam {emelaucbisinvenicur.:, . .
Fitenim figiira lic parti quam_totihic planequam /ol’[d.‘f femilior s clime
omnis ﬁlx’da adminimum 4. [apev ficiebus terminctur. Ut intypisex are fequens
tibus ad literas A. B.ubimajor figura eft Heptagonus, Clafles ifie dus,cum ipfo- a p folio
yum majoris figura laterum numero exiryunt in infinitum ; initio ficto 8 Tri- 15.feq;
gono tdtring;,quod in 'r/aﬁeA,’qﬂ ex per[eitifcimis re(éz‘k/.zril:/a congruentix ity ans-
itu verd facko per terragonumses tuncinclafe B, incidimiss iterum in dnai p- -
fectiffimamregularem congruentiamicesera omnes imper cbafunt.
: 8 ' X1.Deo
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XIL. DEFINITI O

Emifolidaeft, quz non fuftinet omnes definitionis quincz ‘particu-
Ias;uc cim apeacis figuris planis, congruétia non planéin feipfamre-
dic, fed relinquit hiatus; de cxtero tueans prafcripea Def, VL& VII.

Xii. DEFINITI O,

F Igurz Plan= congruz funt, quz velfolidam figuram eoncludunt ,
vel planitiem finc hiatu explent, exiftencesipfe figurz Regulares
velfemiregulares,

XIIL DEFINITIO,

I Ncongruz dicantur illzfigura planz Regularescirculoque infcri-

pez (fiquidem funcinferipeiles ), qu neque folidam figuram (phee-
rico in{criptilem fecum'ipfz, aut cum alijs {uz vel alterius claflis, ef-
formanc , nifi imperfe@tam tanctlim: neque planum fternune, vel ipfe
incer fefingula, vel cum Stellis fuz claflis, vel cum figuris & ftellis clal
fisalteriuscircumcircd.

" Ubinotaexcludifeptangulum 3 talia , nonobflante , qued bina pavallela
[eptangula velfeptem quadratis, vel quatuordecim triangulss adjuta regulnri-
bus, folidum omnini clanduntiquia tantum bina [eptangula concuryunt , fitg, fi-
guradifciformis &S planc fimilis, nequagquam vero globiforms,[pharoides. Vide
in figuriex arefol. s 3. feq.literas A.B.  Sicetiam excluditur Quindecangu-
bum , nonobflante, quid aliquibur angulis cum figuris cognatis locum in plano
explet ; quia hoc nonfacit ¢ircumcirca ommnibus angulis.

XIV. PROPOSITIO
A Ngulorum planor{i non pauciores quam cerniin plano congruii.
: 'Nam circaquodlibet concurfus punitum efl fumma quatuor Recloram.
angulorum:at nullius figur & angulus aquat fummam duorum Rectorum,igitur

duo quanticunganguli, funt adbuc minores quatuor rectss: duo igitur nonex-
plent planitiem, per Def 1.

XV. PROPOSITIO,

ANgulorum planorum non pauciores,quam terni, ad [olidum angu,
lum formandum congrunne vel affurgunc.
“Binienim non latersbws tantiim,fedtot is planitiebus congruerét nihilg:, de

corpore folido complecterentur:quodeft contridef, anguli folid; ap. Euclidem.s,
XV, PROPOSITIO

o, . .
Nulorum, in plano ¢ongruentium, fumma femper eft g rectorum;
gnunquam major : congruentium infolido eft minor hacfurha.
Inplano n.non plures 4 rectss unum punitum circumflant:ergo cxm aquatur
Jumma_ 4 reorum  tunc biatus nallus relinguitur , €& perdcf- 1, congruentia
tunc eft in plano.Si plansom flerniit angnli,ad foliditatem non affurgiit. Et vicifc
Lim fi anguliaptati in plano relingsiss hiatum,quandofC. funtminores 4 rectts,
: tunc
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tunc addustis duobus lateribus civca hiatum , ¢ exclufo hiath, necefeef , affur-

gere angulum S folidari,  In figura H typianciFol. fequ s 3> funt pictitra

Pentagoni in Planitiem  fPrati e hiantes,
. XV, PROPOSITIO.

;' Iguraimparilacera, cujus aptancur laceribus, figurz duarum fpe-
cierum, non poteft zqualiforma omnibus angulis concurrere vel
in planc velin folido. - o .
N amfit in unoipfius angulortim, Ut ejufilers [peciei fignre utingflent 5
quod incaterss anghdis ronfit. Flujusveicansi vide figuram C ,ypianeifeg.

XVIL. PROPOSITIO.

Lanam locum perfedtiffime explent, Plana gjufdem figurz tantam
Tria, Trigoni feni, Terragoniquaterni, Hexagonitcrni Ll
A am per XXX 111 primi hujus , Trigoni angulus eft 2 tertieunius resks, fex
ergoangli fensiriz Trigonorum, funt 12 tertiz, id efts4 integri.VideD..
Sic Tetragoni angulus eft unusvestus , guatuor ergd quateynorson Tetvi-
gonorwm axguli ,ficiznt quatsor retos. ¥ ide E.  Sic Hexagoniangulus eft
vito fexta unus vectis tres ergd trium figurarwm ; faciunt 24 fextas , id
elt, 4 vectos,vide F. @At Pentagonian gulué eft minor Hesagonico; tres ergo
flnt minores 4 rectisitres ergo hiant. dem eft major Tetragonico: quatnor érgo
Pentagonici fant majores 4 veltss engo noncapinntar inunoloco planoyper XVI
bujsss. Hec de canfa vide Hycrm quarto Pentagono punct s fignato. Sic Hep-
tagoni » € omninm majorum figurarum , angulus major eft Hexagonico ; tres
ergo Heptagonici [uperant 4 vestos. Vide I, wbi duorsm Heptagonoyum partes in
Land tegunt locwm esndem. s, -

Hucrefer Rbpmbos - conflantesexc binis Triponss Regularibus fingaulos. -

Congraunt enim perfeitiffimé, vt Regulares Hexagoni, exfi ipfi funt figurafe-
miregularis. Uidehanc congruentiamin [chemate feq.ex &ve, Liter4i G,

" Huceriazmrefer ftellasex Dodecagono fexangulas , exfeitss fents radys:
apud literam K venit enim in locum ex[e&tivady , cavis angulus , reito
equalis.  Igitur tres ‘Tl’trﬁgonicie)’ tres talium[lellarum vadij, implent lo-
sums. N am Hexagonus dividitur in talemflellam & fex dimidios Tetrae
2on03,

XIX. PR'OP’QSI‘TI(“)

X planisduarum figuraram implecur locus planus fexies ; bis ex
A—quinque, femel ex quatuor , ter ex tribusangulis. .

Sena enim plana coire hon poffunt Ut eot i unins angulw it major Trigos
wico:quia primi Trigonici quantitas eft duc tertia siniusreiti itag hot fex iss

% fFcit 12 bertias,fen 4 redkos W no gy horum é majoviexiflente, vt (c. fit
¥ ' dzker . Qv /'l
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pluvilatere, fupiratisur 5 veltic & tunc planities nonflernitior, per XV 1bujuss,
- :Qujpacvero planisunc coéunt, fiquatuor Trigonicis jungatir unus; equans
duos Trigonicos , tnlisvériefl Hexagonicus ; forma qualis litera L. o

Uelfitribus trigonicis duotetragonicijungantur ; quia eqnant tres alios
trigonicos. Formagualssin M, vel qualis in N, [¢. continué uniformis s vel de-
nigp, qualts in O, Aifformis continuntionss. o
. eAtfi Trigonicdsduos, Tetrigonicos tres fumpfevss , if jam quattior reckos
ﬁpem;[»knt s multd magis fi majores Huo u;rer_[é‘rxmf anguli ad duos trigonicos.

Risgrerna Veri duorum [pecieriem coé unt, [§ [rigonicis binss, , jungansur bi-
ni Hexagonici, Eorma qualis in P, vel qm'lii in K. '

CAliter utcungy copiclaveris quaterna: femper vel plus effficies, vel minus
‘quam qisatuor rectos; edd, loczurn plan um non fler zes. '

Ternd; igithir ijungamiis,caventes, ne [int plures quam dus [becies i pri-
‘mum iion poterunt efie dio Trigonici; nec diso Tetragonics , non fuperavent enim
Asas rectos, 21 religgiceresur protertio; quad nullusunus € folus mmples.

Uhoverd inter teynos %’iemico polito , congrizent duo Dodecagonici : ol
“qué continnatio poffibilis s mec admifcentur alij concurfies, Fornmabujus plani-
ciei videdtur literd S, o : )

‘Hucrefer flellam Dodecangulam sex eo fundimento, quid ejus angil:es
cavus xgmt Trigonicum : itag, dividuns eft Dodecagonus in /Zﬂnm 29 12 Tri-

‘gonos ; Ergo quingue Trigonici &5 duo Radif duaram fiellariom coeunt : formas

continuabilis,[pectetur litéri T, ) ,
 'Etunoletragonicointer térnos affumpto,congrivunt duo Oitagonici, eflg,

continkabilis ¢ hcforma: videatur literi V. . ) }

- “His refer fleliam Octogonicirn, ex eo fundaimento , quidejus angulus ca-

vis aquat Tetragonicim: itad, dividuns eft Ot ogonus in flellam 5 octorrian=

gulaTetragonica s ‘quorum duo efficiunt Tetragonum.. Et fic Tetragonici

tres &5 disarsm frellarsmyadij divo , implent locum : formamixta , Ut liverd X:

wvelaliter otiammixta, Ut literiT.

. Dimiffisjam internis coaptandss , rigonico ¢ Tetragonico, fad Pents-

gonicum veniamus ,corum pofiunt fumi duo , qivia [uperant uniti 2 reltos: &

‘congrait in lockm'reliq;'zt}m Decagonicus uniws:cironatur enim Decagonus Pen-
“tagonis decem.s : ﬁd non continuatur prré hacformas, Vi iA¢ Schemalitera 7.
.énteriils. :

. - Hucergarefer flellam Pentagonicam , cim funt Pentagonicitres , &5 uni-
‘s flelle radins ;quiacavus flelle angulus capit etiam unum angilum pentage-
nicum,non minis , quam Pentagonicorum tritimihintus, capit radiwm flelle.Vi-
deeidemliterd Zextérins. -~ . T .
Qigamguam ne fic quidem continnatiofuccedit in infinitum ; eft enim wmfo-

y

mas has duas etiam aliter, litera Az. | . o o ,
. Quid ficonkinnare omnind velis ,manflia quadam funt adfcifcenda, duo
Decagoniinter ¢ commifi sextritss in nrrog, bints Latevibus; fit e, feries fiructu-
re quinguangils i infnid contisbion vt o ) angalif-
Jimad quinguangilarifevie fint Decagoni qiingue ; nullm miosflram inteywie-
dinmo: Infecindi laxiovi, feries lineares Decangulorum mediant fingule co-

“ctabile h_;ju;' [6cka regnum, quit pasicis fuorum ailfeitss; flatim ¢ munit;Ecce for-

"pulaesibiriis Decagoinis nter E vommiffia 5 In tertia fingulorum angulorum

. Joch
Hicinfrantuz figusx ox



CongruenTia Lis. L 55

locaoccnpant fingule copule ex binis Decagonss inter [¢ commifsis , quas mediat
Decagonusunus:  Inquarta flant ravfumintegri Decagoniin angulis , medie
anty hinss ingulosbini Decagoni 2?'/11@[:;’ aqitalibus intervalli:  In quintd
iint ftelle cum fingulss extremis yadis in [ii gults angulis ‘implmi Vero lineds
bini Decagoniintegri, € inedio s bine commifiure Decagonorums,  Et fic
confcquenter, unaqrielibet forma quingnangula (€t novialighid. Stractura eft
Laboricfiffima 5 artificioft(fima s Vifendaadeandem literam Aa. i
Hayc etiam réfes [lellam Decangulam , in cijois cavum angulum congruit
anguliss Feniagoni; €5 Viciffe:n ridf 6ini Trideciles,cum bints Peritagonicis con-
graunt I3 implest locwm olidums.  Hac forimavecipit inequales Penta Z;goma.r :
& licek fit continsabilis , recipit tamen in medinm vacios Decagonos binlcos.
Foerma e_[} Vifenda liter Bb, - - R ) o . "
Pentagon:es nnuis i ternoysim planbvrsom copalam affumi ron poteft,namej°
angulus habot fex qlii)éi,u' wninsvecti, per XX XITI Lib: 1 ~ergd angulss duobus

religuss rélinguerentur 14 quinta cuiliber 7 qu,‘ni‘e;quale}n nillafigura habes.

Bb.

IRy . . s p § ; . ’ , 17, sy avoreliee '
N ec[wni pofeat Hexagoniduno: namrefidunm oft eriam Hex agoni arigilus ¢S

[t forma fuperitisvélata , ciom nos hic queramis ratur.vsex duabus (beciebus,
naiex wnice [peciei figuris.  Per fequentes plurilaterasfiguras , giusynm an-
grelus major eft Hexaganico , [ubtvactss duobus angalisa greitss , velinguitnr

provéliquo minus , quim habzr Hexa 1gonicus } wRo Vero Jabtracto ,iminws relin-

quitur produobsus reliquic, quim habent duo Hexagonici. eAtquids s figuriss
qee pasiciores &7 minoyes habent angiloy, guim Hesezgbnus s jam anted trami=
actum nibis eft, que & quot éffe poffint; qaandotéviflernsnt planitiem.
XX: PROPOSITIO
E X planisangulis trium. [pecierum, locus planus congrug imple«
tur quacer. -, oot ) o
Hic non tolerantur kres pluresve trigonicisficiunt enim toes anguli Tri-

gonici dwos refos irelinguiturmines , quam ficit (imma minimorum poft illos ,
Tetragmicife. 24 Pmta{gmiic'i, ‘Gb id neque c{lloéw Trigonicts fociandi duo Te-
Lragonict, aut majores, guia nonrelinguerdar fatis [pacif proangulo figure ter-
tiefpecici . v L L
© T Ergo fiTrigonicifint duo 65 Tetragonicus inus; fociabitnr illis Dodeca.
gonicus; non tamen continuatir Forma: vide liserss Ce.Dd. Ee , tves formasom-
nes ad primum eafum pertinentes, oL B
=" Hucetiam flells Dodecagorica réferatur ; vt fupra. N am quatuor Trigo
nici , unus Tetragonicus €S unibs flelleradin implebunt bocums. -Ecce formas
Ff.Gg.Hh. .~ . - "~ :
" Trigonicis duobus [ Pentagonicus uniss jingatur yrefiduim ev it incongra-
wm, 32 decime quinta; nullus enim angulis habor 16 decimas quintas, - Sin
unus addatur Hexagonicus t’ﬂ'g‘é)imij duobws. ‘}'qﬁduu@ étid}n‘Hexagoﬂicw
erit , &5 formaerit una ex fuperioribus, N oz poterunt igitur porro effe bi-
i Trigons. S

= Ergo fifit Trigonicus unsiyéitres Tetvagoninonaddentur niminm enim .

eonflatur : nec [pacy fatis angiilo tertie [peciei relinquitur, b
v eAddantur iniTrigenicoduo Tetragonici ; in refidusim ad quatiior retos
| g3 iongru:
=i folijs 53. 74
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congruss Hexagonicus; forma duplex, Literss Ii continwabilis Kk non continn.
abilis fine mixturi. Eftd, biccafus ecundus. S ‘

. Trigoriicus unus cum Fentagonicts duobus mon jungitur » reftat enim hiatus
14 quinﬂq;igmmpg unius recti,alienus & Regularibus figuris:nec crns Fentago-
ico uno; rut|wni enim reflant 32 quindecima, cim rillavegrlars figura babeat
76 quindecimas: nec cum Hex agonicozeno s facisnt enim z.rectos, cum: nullus fo-
Lus angulus fiat tantus; dimidium verd bujus fit quantitas Tetvagonici , dequo
jam cft aikum:nec cum Hepiagonico ve! Octogonico , vel Enneagonico,jinguliss
veflarent cnim proangulo tertia [peciei figurarum , vel g0 Unetvicefime , vel
Al fexta, vel 16 nonz, quales nulla Regulorss figurahabes. . )
. Ergo Trigonicus unus curs Decagonico uno com pofitus , reliriguit hiatum>
26 quindecimas , quantss eft Pentekedecagonicys, ~ Hicefl quidem congruen-
ids, fedinchoatzfiltens. N am Pentckadecagonss eft imparilatera; quare

per XV11 (g{i[ceﬂfkr.div?r/é_coné{z;ﬁixm  [pecies s i ejufdem figure angulss.

Decagonius guidem pari numero latesum, [mangz pofier alternis Trigono €3
Pentekadecagono , fod flntim duotales Pentekadecagons in ¢ mutud incurvunts .

Jequz i”lpfdill;ﬂ', :

 Ulterius Trigonicsts cum Herdecagonico ror- pbhﬁjxngi , rébinguuntdr
enim 50 Tre[Atricefima, qualem angulum nulla figura Regnlaris haber,

. "Densg, Trigonicus cum Dodecagorico relinguit biatum Dodecagonicunts .
dequa forma jam eft dictum, :

« . Si Trigonicus majoribus jungevesur 5 minoy fieves hiatsis, cum de minoris

“busjam it ackums.  Eifictranfactum eftcumTrigonico;inter ires [pecies ad-
" mittendo. ‘

Tetragonicianguli plures uno, ablati d g rettss , now'relinguunt [atis ﬁﬂ‘-

cij produarum pecierim duobus angwlis , quippe quijunitimajores fierentano-
besyelts, o L R
3. Tetragonicus wnus , juntbns uni Pentagonico svelirigisit baatnm pro Jeofi-
Lonice: Sociatur igitur Icq/i{goma omnibus angulis, congruitg, legitime = at non
contirinatur hicordo verfus exteriors.  Efiergd congruentinvimperfeckas. En
figuram litevi LL-Hic tertiuseftcafis. . Lo -
‘4. Tetragonicus Hexagonico  junit s, hiatuim velinguit-pro° Dodecagonicey
Ecce ];ifﬂmm literd Mm: Hic quartus &5 ultimus eff cafns. :

"Hucrefer fteliam Dodecagonicam , guam implent duodecim Trigoni:t fie
quatuor hic anguli concurrant ad implendam foliditatem,duo Trigonici, Tetra-

* gonicus, Hexagonicns, & radius flella. Ecce figrivam literd Nn.

Tetragonicins Hepragonito additus srelinguit hiatum 1 ﬁptima,zmlem
‘angulium nulla habet figura Regularss. Additus Octogonico, velinquit histsms
Octogonicumos: de qua forma fuprie Transaitum igitur eft cum Fettagonico.”

Pesitagonicus cum Hex agonico ;relinguit hiatum 22 quindecimas : cum
“Heptagonico, 48 tricefimas qiiint as: Cum Qctogonico,1 3 decimas,cim nullius re«
gularsfigira tantus Ji angulus ; & jﬂ'm’biﬂw incipit effe minorangulo O-
‘tbogonico, quieft 1 s decimea. Atquinosjamillas 4[5fflvimw » g funt minos
vum angulorum. Transaltum igitur eft cum Pentagonico,

‘Hexagonicus triplex imples locsim plansum , ergo won poteftmifceri cum
"Buobus fe majoribus, Et fictramaitnmeft commiftrane trmﬁgw}zzrxxumi;.

[
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XXI. PROPOSITIO.
Q Uatuor vel plurium fpecierum figure planz, hon congruunc an-
gulisfingulis ad implendum locum folidum.
Minimi enim anguli quatuor (unt bi, Trigonicus, Tetragonicus, Penta-
gonicus , Hextagonicus, At hovum primus €5 nltimus aquant duosreétos , fe-
cundus eftrectis , Tertins vero fuperat rectum und payte quinta unius reiti.

Sunt igitur junétimajores quatstor reltss: quare per XV'I,non congruunt Mal-
t0 magss igitur (uperabuntur quatuor rectid mﬂjoril’m angulis. '

XXil. AXIOMA

C Um duo plani non fiint majores certio, nonformant cum illo ants
gulum (olidum,

XXIL PROPOSITIO
D Uo anguli plani,figure imparilater'x,éum uno {peciei alcetius cos

eunces, non formant regulare aliquod folidum, |

Namper XV 111, angul: folidi fiunt difformes, contra def: 4V in X,
XXiv. PROPOSITIO.

TRes angulipl\ani , trium dlﬂiq&arum fpecie ﬁgU}'arum , URiUs ima
parilater®, co€unces, non abfolvant figuram folidam perfeGam.
Ry wm enim per XV 11, fol.di fiuunt diverfiforines , guod ¢ff contra dew

finitiones, _
XXV, PROPOSITIO

Ongruentiz Figurarum planarum ad (olidam figuram formandam,
pertehiflima & regulaies, luncquinque, ,

Ef} fcholionad ultinan wltimi Enclidis. N am per XV bujus , incipee
mus dternts angrlss , 5 per XV definimus infenss Trigonicss  in qraternis
Tetragoricss &5 internts Hexagonicss ,quia per XV11. b aquant 4 rectos.
Dresigitur Trigoni, finenlts angulis congraentes ; minus quim 4, idef? ;
duns angulos planosretosefficiunt s coaptatis igitar tribus trigoniss , hiat us im-
plesurquarto T, rigoro. Hinc Tetvahedron ; vel Pyrams.

;Zi_l,ﬂtaor Trigont ,fingulis angults congruentes , efficiunt § tertias, quod
minuseft quam 1z tertie, feu 4 réct; {ﬂtqﬂejwzc‘?t} trigonoram lateribas Fyra-

Num: 2.
fig tequés
tis.

Oo. & Nu,
5. fol.feq.

mis, baff quadyilaterihianteicuiex adverfo alia talis Byramis fimili hiatucon- .

gruit, adfiguram undig, claudendam. Hinc Ollaédyon.

Quing, Trigoni, fingulis angulss congruentes , efficiunt totertias, gned
et minus quam 12 tertiafitg, apiatis denss €7 denss lateribus ad angulun: com-
munem, Fyramis baff quinglater, ctjus anguli adbafin, vt & iplifiant quin-

queplanif ,oportet binss ineabafi plants s alosternos an 2idos planos,69 ffc decen pp. a pu:
illss alios quindmm..', congruere totidemqu'e porrigi als rg,-ﬁ,,,'l'_',. : gua /mr‘z‘izzd 4 folleq,

tiriginta planorums s eft decem Trigonorums’; ex qibus inmedio Zona velco-
’ lumna
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"?Pﬂ‘“" Lumna ﬁt,biaminﬁélz:)t[z)pr&, gtmi\qurz wanpulari ; in guam congrait aliz
BRAe Pyramis pmtzzbedr)fds‘wﬁgﬂrfclukdatwqtmﬂi% Hihé]co%ié"dron. 4

Sic efttramactumicum Trigonsmers. - . .

- Tres Tetragonici anguli, funt tyes reti, minus guam quatuor reéts plani:

congrunnt ergd adfsrmandum angulum [olidum , hiantg. coagmentatitetrago-

ni tribus rectis planis angulis, 3 vicifimextant tres ;ngzzli trinm illorums

planorum : tres igitir al Tetragons, fin oulis angults in unumfolidum congru-

a.q & bie entes  apti fnt & con, g qui [u‘; extantibus z?q/_o.r hiatus expleant, fussg, hia-

e tibus illos extantes recipiant, Hinc Hex aédron vel Cubus. L
o Quaruor Tetragonici aquant quatnor reclis , quare per XV Inon folidum
quid formant. Sic ¢ft transaclum cum Tetragonts merss.

Tré Pentagonici anguli funt 18 quinta unins planireiti, mins quam 20
quints [eu quatnor recti: congrumntigitaur ad wnnm (olidum formandum; qusidfi
sz:zgonm unus inbafi cingatur hoc pacto quing, a/ﬁ;,ﬁgﬂ'ra [furfum hidt 5. Gite
gt;{x plants pentagonicss , habet g extantes yuing, angmlos plenos penmgmi.con

- Alia tgitur ex adverfdfigutaelt flruenda, huiws fimilis; €5 qrini altérntrius an-
guliplaniextantes congruent in quinosreliqne biatus, ¢S viciffim. Hincnafci-
tuy Dodecabedyon. _ﬁan 2faltum ficeft cum Pentagonis merts N firanl ‘cum fi-
gurss omnibus wnins [olius [peciei coaptandis: quia tres Hexagonici fer XV1 noi2

affurgunt ad folidandums,

Rr &hic
sum. 3.

K . L B pi e be eve g e e .
Hac funt illa corpora quinqué, que figuras mundanas appellare

\ . fant [5liti Pythagorai & Plato, &

Euclidss commerntator Proclus: qui

Figuatra.
A : .Zuomodo fiscrint applicata corperi-

dani.
s mundarnts, in praambalo lib. 1,
dixi o incertumeffes. Communts
guidem perfuafioeft yiullaex Arixs
Jliteles, Philofophos illos ad quing,
fimplicia Corpora Mundi refpexcifee
[ecundm quinariuins nimerun

" barum figurarum, fcilices ad qua-
tuor Elementa , Ignem, Aérem, A-
quam , Térram €5 ad ficdictam>
Qujntam Effentiam Jen Materi-
am cleftem comparatis figura-
yum proprietatibus , cum  fimplici-
wm illoyum corporum affectionib®
N am in Cubo rectitudo [uper bafe
quadyati flabilitatss quandam at
wmbrationé haber, gus eadem pro-
prietaseft & Materiz terreflrs
gravitatis momentis ima petentis:
cumesiamtotus Terra globus vil-

‘ - - g0 credatur inmedio Mundi quie/c

a  ceres.  Uiciffim Offabedri congraus eft ﬁm}"afec?yi, f71s &' duobes oppofi

angsutis velnt in torno [;}/pmdamr s inter quos medio pracisé loco'eft Iét';w qua-
: o C C T Tdrilates
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o dyilaternms dividens corpusfigura indao aqualia, ficut globum & duobus poli
Julpenfam divvidit maximus circulus : haceft quedam imago mobilitatss , uti aé¥ ,o?&:f,
¢/t elementoram mobilyffimum € celeritate ¢ variétate plagarum . Symbolum
In Tetrahedropancitas planorum fignave videsur ficcitatem i igni o gro‘:func:s
definitio it ficcorum > [iis contineriterminis 5 in lcofacdrovici(fm multitudo fy‘mbo.g\.m
planorum fignare v '{.Iemr /mmiditqi‘é;h aque ciim definiatur humiditas , alie- 3 ! “";‘,“'
nls cortineri terminis s eft quippe paiicitis, propriovum s renltitado , adfCitorum ‘q;;n:,:y;l.
& alienorum indicg'apu. Lt aliser etiam, Trigonus P/xnm,fﬂ Tetrabedyi pro bobun.
pris ,quiatoa Tetraédrica figuraefl trigotus folidns: idem Verd Trigonips, eft
Imﬁéz*i non proprius, [edmutuiditing gitra Tcofuédri folidit as , Pentagonifimi=
liseft, non Tigoni.  Rurfum in Tetvaédriacimineabana baftfurgente , vis
Ignis penctrativa & dizﬁiﬁf‘id vidckur adumbrataeffes , inlcofaédriobtup €5 *
quingiclineayi angulo , vis impletoria bamorunss s hoe et vis biimelTndis s
Totraedri P,qrvitzzi; €5 macilentid y natura ignts;in Icofaedri mé;/eg/uéiﬁrmi 5
naturaaque, 5 q.u.eda{n velut ﬁ:(_:zmz gurte: in ‘Tet%faedi’o'[:im'immcyf  ftiper-
[ficiei yminimuim corpor s sin ]co[zedrq molcs corporea multo u: ajer qudn fuper=
Sicies: q{/em;m' nodiinin I¢ e forma [;m:r/?ii‘ N7z qum‘ materins,

* Dodecaedron verd relinguitiar corporicelefti , habens eunderaplazorum
nimérfn , quem Z odiacus caleftss fi) @Rt de ;. :
rarumcapaciffima: quemadmodim & exlumcapit omrias. , .
> Hec Analogia etft play/flﬂi/{} eft; on q.;fjjé;,é Arifloieli (qw ot iesbon
&% Miindam negarst , vim in fignris quanditativis }'ﬁ’rél:%ft" palem roisfcere.
s2om potdit’, quiippe gl ﬁ){: drchiteito nallis illis ineft ad facieridsn aliqiiid cor=
porewn) fed mil)i Chriffianisy. cmnibue , qui fide tenemis , Mignidinizs , ik
anted nonefiet 5 & Deocreatum effes , in ponderé-menfura ¢ numevs , Jeilicok -
Tdeis ipffcoaternis: etfi inguam planfibitiseft in genere beec analogias stasien i
infpecie informata, nulld neceffiiare continetur ; 5 patitny taflantiis , vion tas”
tium ob quarundam proprietatum difcrepantiam.in eddemaialogid s Jed etiam s
obmajorem convenientiam Dodecaedr: &3 Icofiedri cum Igne : denique quiz des
Elementorum nitmero S quiete Teluvis,difpwtatio multo m';gja;; eft,qusirm de ha= .
Fum fiourarum namero. L A A

" Quidfibic fubfliterunt Pythagoréi, pori éprehendo in haé parte Rainum;
son Arijlorelem,quid hanc analogiam di/,!”fqtjo(ziz;{g convalfam rejecerint. A
€20 ante arns viginti quatior ; longé aliter lqzec quingué kn’{])a'rlz in fab¥ica
wandi mdagavi; dixiguein praambulo libri I, mibi videri confentanenm,pan
dempdotrinam esiamveterum fuifte , fedoccultatom morefecte.  Cameninm -
habeat Aftrosomin Copernicaria, feuveteyss Ariftarchi Samif Pythagorici,difpo:

Jitionem Mundimobilss talem.s 5 Ut fint ineo fexx Orbes fez ciévriculds , circd
corpres [olis in centroimmobile circumiduitas , magnisg. & inter € inagquali:
bus intervallis divempta s Saturniextimi, deinde Tovis | dein Martss , indes
Tellurss cum Lunds , tum Uenerss , denique Mercurij intimi ! “ciomgue fionri
yum hatum qriinque ; propria €3 effentialss (it infcriptio in Sphericam fuper=
ficiem.s crm> angidlis s €F circumcriptio circa [phéricant: faperficiem s cums
centris planorwm; adeoque cuilibet figur & certum [t intervallion inter (ios bi-
sios orbes : nibil planfibilius videri potuit, quirm feic illorwin caleftinm orbiyyrs

"2.Dodeca«

iftraturg, icligiarivn figu-. evvor -

1

shi-

b ..
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intervalla quingue, ex quinquefigurs effe defampta a Creatoress s hocordinds s
“Ut cubms mente concipiatur inter Orbes Saturni €5 Jovis, Tetraédron inter Jo-
is ¢§ Martis, Dodecaédron intér Martis ¢ Terre, Icofaédyon inter Tellurss &
Venerss, Oltaédroninter Uenerss ¢§ Mercurif. :

. Hecdiftributio numerss ex plovari poteft , neceffetatem infert , corporsms
BUmIEr 4173 ROV CORGUir it anxie, Jedinventum océlpat. ; denique ficéft inftruita, -

. Ut ab bis annis viginti duobus non tartéim nullum tivenerit oppugnatorem , fed

Ss. & infra

etiam ipfos Rami inconfiderati Magiftri & Euclidéimaflign difcipulos pertra=.
xerit 5 hodiequetam rultos pévirabar , vt jam didum fecundam editionem.
Sflagitaverint Mavhematici. -Sed de bacrepluribusa gere , sioneft b:fjw fmin'di
Libri; invvenies lecRor infra libro guinto plura y aliqiui csiam in Epitomes Affro=
nomie libro IV ubiortus hariem quing, folidaium figurarum gen'inus explica
turmetzpbjﬁcé: nam ille ‘ﬂ'e)"dngld‘atm’fitl', non Vere ortus'efly Je2 o'i"t?&stm/eéu‘i,‘ :
tury, Ut naturd pq/lérif!; quid. ' o S
XXV PROPOSITIO.
ADdi poflunt congruentijs perfe&iffimis regularibus, duzetiam -
liz congruentiz, ftellarum duodecim planarum Pentagonicarum:

& duz femifolide, ftellarum O&tangulx, & Deécangule.
Clandunt cnim pents gonica [olidas figiiras aculeatssundig, : quarum una

1ib.V.capl fit dwodecim angulorum qamniuelintarinm s alteraviginti avgulorum iviline-

Tr.intypis
znriﬁ prz-
mifis.

arium’s dlatring angulis infiflits hec guind fimiil; ilapulchrins fuper angulum
erigitar ; bacrelling fedet , inciombersin quinds. In his erff forinfecsss now
‘apparer regulave planum, [ed ejus loco Triangulum aquicraviom Pentagonicum;
quina tamen biijusmod; emper in unwum idemq, plansum competentia’, occisltum.
[ub foliditate quinguangulums, veluti cor fuum circumflant ; faciuntgcumeo
dictam flelam pentagonican: , fex Germanico Idiomatse ypedems Trutta , Theo
phrafto Paracelfsifignim fanitatss..  Ideicorporss guodamimodocidems eft , que
Jui Plani s -Nam vtinhoc, [¢.in flella qiinquangila ,binorum femper trian-
gulorim latérainunam relam competunt , que parte fii interiore fit bafis uni
exterioritriangulo , latus verd intimo quinguangulo: fic in folido, femper gui-
norsr folidorum angulorum Triangula fingula 2quicrura ;' competunt in anam
planitienis, guorkom guing, triangulorum feu flelle int imamedilla & Coriquin-
quangulum;fit '6&[:}}'{& unéﬁ}'?é’rjﬁlhﬁ: ukguljﬁlxdil‘"ve/ inalterd,fug flantinm
guing, folidorum.s. Eftasitemiant cognatiofigurarsm harsm ;unius cum Do-
decacdro , alterius cum Icofaédro: Ut videantur b, prefertim Dodecaédrons ;
#runca quodammodo & mutila ;i ciim iflis aculeat is comparent .

Odlangule verd ¢§ Decangulz flelle , laterit® [horum yadiorim quz  fern:
per inprimoS quarto,ducbus tyansitis; congruwnt in ismans vellam, bine [emnper
& bine congraunt facinnt g,cubiim ill quendamhe Dodecaédron qiioddasin,non
angulatas fed anviculatasfiguras : qiia duok?® planis angilss cosptatis, hiath fie-
7issecefie efl, qui claidinok porefl, Ergb 2 XIifemifolidatantiimeft congruentia,
Perfectiffima dicuntur congruentra,illé folide,ha [einifolide,quin ipfis com;
petit Vldefinitio bujus ib. qaoad feliditatem: plasiitiehus vers ipfis competit de- -
finitio fizura Perﬁﬂ{e; qriaeft libro 1. fecundsa, fiunt [C. fecundari ferﬁﬂx. Llag
abfarde dicimus iﬁr/}i'foﬁdam perfeltiffimans , guia innwimus inchoari aliguid ;
bwinon1X vel X [ed cni ¥'1 Def.competeret fi perfici pofies. XXVIE
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XXVIEL. PROPOSITIO. )
C Ongruuntetiam ad folidandas figuras, ferhiregulares figur, fci»-
4 licet Rhombi plani,perteiffime,idque cantium biss - ' ’
N am et duodecim planss Rhombss ; cert# piopoytionis Diagoniortim , fit
Rhombus follidus , figuracellile Aprarie, quantumad laterafex , ¢ firridum.s
triangalarem folidum:s : fox enim Rhombicongraentes fic; vt obtufr obtufis,
acutiacutss applicentiir’; tres habert obtqﬁizgnlok biatus  trizetiam parida~
cutorum extantia[upra; totidemque infra. C ongrnunt igitur tritm utvin- z‘u & bid
siz Rhomborem , obtufis conjunitorum ternweminentias in hiatus , recipiunty, - mit.
fais biatibus illoramzeminentias., : _ . ) Debat e
Sictriginta Rhbombi plani , proportionss Diagonoyum alierisss 5 faciunt am fupra
Rbombum folidwm Triacontaédyi--o\ 39-in
o .. . De£ V.
cuns, Quinienimes quiniRbom,
bisangulis acut s conjuniti, ad ef-
Jigiandos dos [ilidos ex oppofitss 3 g pic
pLagis ftantes, ciim bient apud obt# figuiamas
[o5 conjunitosiqhinoyum &5 quire- 1o
rum Rhomborum obtufis alys , im-
plent hiatss : denigueinurvinsque
. Delutitefle medio , Zona excdecern
Rhbombicts compofita civcimit, conjungens utramd, teflam, L
N oneffevers plures perfeitas Rhombernm congruentiss 5 fic probatur,
Sunt enim duo angiiliplani Rbomibiciacuti , Euo obtufi ; quornm femper acut s
wnus &5 tinus obtufus ficiunt duos vectos : necplurés tribus obtufis congrunnt s
ne fuperent quassor recitos,  Quodfiergo tres folitm acutos conjunxerss ,fit vb
in Cubo ; Hexahedron Rhombicum , cum dnobys folzim folidss acutss , Jon g:ﬁmé
diftantibus 5 cateri folidiin mediocorporss non tntimdiftant :  non feyvantur
igitar leges definitionss V111 , gua non admittit duos folos angalol ineidems
[phari.  Pratéevedex [ex folidss abtufis qrilibet clawditur d duobus ebrufispla= -
nis €F tino acuto ;s qua irvegulavitisrurfam eft contradefinitiones.  Ergo nok
tres tantum plariacati corvedebent. At neque [ex acuti,totidem [cilicet Rhom>
borum,coétnt.  Sienim [inguli bnbent giantitatem b tertias unius Recti, ob=
talt habebant duplam qaantitatems , [Cilicet 4 tertias: &5 fic tam trés obtuff ;
quim [ex acutifdrmabunt 4 Rectos 5 necvel illivelhiformabunt angulam (o
idnm.s s ﬁd  [ler nent continsam plariiﬁ?'m'-, Vi infigurd G, = Sin autem acuri
minores [Gmrantur ; obtafi maioreserant &5 tres ftcpe’mﬂtm? quitsor rectos. Ev -
00 dize tantivm [unt per [&étiffima Rhombite congruéntia : una , in'qud gratuor
acutranguli Rhombici coéant in [olidum 5 alteias inqud quingue : quibus 1=
men affociatior Cubys , tandguaim Rhomborium omnium principinm, guia planum
ipfius eft laterum aqualinm quataor, vt Rhombicorwms. = "

%

?-‘/ % '/,,;

G. fol: 74

XXVIil. PROPOSITIO
) Erfettzinfolidocongruénti@ g’fédﬁs ix;ferioris,fpééies funt trede-
cimy; ex quibus sredecim oriuntur Archiz’m‘qdﬁa Corpora:

‘ ; 2
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- Crmenim mifeeantur in hoc gradicf ipure di'z)'e’r/fa squaye per propof X X1,
mifcebuntur ant dnarim asit triiimipecierum figurs, Quidd fiduarum ; tunc
inter eas vel fuict Trigomvel nonflime. =~ o
| dgrex ‘1’7’12;?0;31& & Tetragonis fiunt folidatria, qaibus giidem def. 1X .coms
petar. N am illarejicit formas hafce ‘tres,in guibus folidum angulum claudunts
cum urno Tetragonico plano angiloytam duo, quim tres plani Trigonicisaut cum
©oi  duobus Tetragonicis , wnus Trigonicsis 5 quiainprimocafu unns olus Tetrago~
nis eft, fit g dimidium OTaédrizes an sguli folid:funt diverfiformes;in eciundo duo
[oli Tetragoni yin'tértioduo (ol Trigons: qua p X , fant imperfectavongruéntic.
. Reftant eqr_go‘ modibi, in gaibus 4ngi27um fo itlum clawdunt Flani, Primum »
z‘m f&&bus 'q:mn‘{or ) .rt;gah{ci & unus Tetragonicus, Sunt enim minores 4 refis. ) Con-
grwant igitur [ex Tetvagoni ¢ Trigintaduo (idéff 2069 12.) Trigonits fit f=
gwra Triacontaottobedrica,quad appello Cabism fimum. Hic in [chemate fequens:
sipictus eft Numero 12, o B o
Qaing enim Trigonici plaii ¢ wiws Tetra sgonicss u erant quatior re-
&hos 5 ciim de[mnt ad folidum>
clasidendsm effe minores guatuct
7eltss, per XV1. Sicetiamynats’
or Trigonici & duo Tesragonici,
Tres vevo Avigonici ¢ dao Tetra-
gonici faciunt ]wmio’r reltos.

I b Cube " Secanilodiio Trigonici & dio

“Tetvagonici minus habent quatuor

veitis ; Hic igituy congruisnt octo

Trigoni € fex Tetragoni adfor-

mandum unum Tefareikadzcaé-

111 Rhom: dron , quod cuboltacdiron ‘a[;peﬂa.

bici Cubod Pictam eft bic nim: ollave. Duo ve-
Qaedrory g

¥o Trigosiicicum tribus Tetragoni-
cis fupevant 4 veclos. -
. Dertionnus Trigom'cm(f’ tres
Tetragonici minus habent 4.reéts
Hicergo congrannt ofto Triangu-
1a ¢S oibodecim(idef 13 €F 6 )qua-
drangulas ; adiinum Icofthexaé-
dron, quod appells [¢ctsim Rhombik
Cuboctaéidvicum: vel Rhimbicube-
aédron, Pictus efl hic numero fo.
- I his igh tribws fant Tetrago;
uijuxta Trigonos : fequitur '112',69: :
s . Pentagonicos ifsfecrfim affociems i
. Qfgﬁﬁ’ Pldﬂi T?igonici | juxia snum Penta gonickns non ffant , qianeg
juxtaminoreméo,Tetragonicums flare poterani. Qisatior ergo Trigonici, cum:
wuno Pentagonico , miritis efficiiant 4 retss , & congraunt ofboginta (deff 20. &
WV Dodeca 60) Trigoni, ciim diiodecim Pentagonis; ad formandwm Ennenecontakadybe
«dion imé drori s qkiod appello Dodecaédron fishiim: Pingitiir hic nwmeéro13. Et inhoe ordi-
e fimoram; Leofaidron pofics effe iéitinmn guod eft quafi Tesracdron ﬁ'mkmzr" ;
' : Te

-
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_ Tresplanos Trigonico3 [ ani Pirtagonicoaffokihiveris ,fit quod fuprd, vt
duo [oluni Fentagoniveniant in[olidion ; & fi droi Trigonicos sni pentagonico ,
venit tntéi [olus Penitagosius in [olidinm : fis 4, iliic Zona vél colimnamedia, hic’

Fyramis;partes Icofaédriznec hnguli folidifunt bicejusdémbeciessqiiia ionsts ams* P
bitar 5 Vi ir Icofiédro, quingue Trigonicss, . Ettramaitumeft camnnico Pen-
t3gonico. . . ) L o I
i R AN ey e R Ry Ve .
¢ tres Trigonici cim duobus Pentagonicis p.}w efficiunt 4 yetss. Traris- V.icofide:

actumigitireft cam I‘riEuiTr_/gani cis in Jocietatem Pentdgonicorum adfcifcendss. decahe:
ko Trigonici cim duobue Peniagonicis minus efficiint § Rectis. Congra- dkone
wnt igitsy Viginti Trigoni ¢F ditodecim. Penta g0} i unim Triacontakedybe-
dron, quod appello Iofidodecabédyon. Pz’q)_éfg’z‘i‘ur hic Ntimero 9. Chiom uno Penta-
gonicodvos Trigonicos jam véjecimus , Tramaltimigr eft cim duobss Trigonis.
 Uriss Trigosicus cum by ibus Pentagonicss plw' nam 4 redtosefficit | cum
duobiss verd per XXIIL Aihilvéigularé ; qiih Pentddoriusefl fighrainsparilite-
yas. Sicgtramactim eft cum Pentagonis in jocietaté Trigonihum. .
_ Trigosici quatior cum sino Hex agosico &5 duotum duobus He.'aéag’éiiict}
implét pla nitiemsat tr 65 cum dsobus [int maéfores 4 reitisycuin ino Hexa 00 nico-
duos folos Heixagono§ it figuram recipitintirejetis igr ¢y ibus Trigonicss,dlio fnt
&guales ini Hex agorico, quare rejecti per X. XII. Reftar vt nus Trigonicus
cum duobus Hex agonicis copuletrii. Itag, congrauint quatuor Tvigoni camqia- .
tuor Heiiagonssin unim Olfaédron , Guod appello Trantum Tesraédyon. Fin- ‘;{ :;“:rt’“
g'iiur Nfl'/)%'d zﬁ/]:que)iti. . . . . eum.
_ Trigoniciquatuor cum sino He tagonico & smajoyibisi , [aperant 4 réctos s
aulla igitar porro méntiofaciendséft guathor Trigonicorum: rulla etiam trinm;
obcanfs (epé allegatas: duo vérd cimfi guraum Hexagmomajor im bins pla-
sits, fuperant 4 reckos : nislla igitay ned, duornm ﬁm'ro‘ gﬂ faciendaméntio; cnm
binss planis figurae majovis ; nécdioyiivh cium wno plano figiiv& majoris , gria 1lli
[aperantur abboc ,qaod véjeituméft aii XXII, Reftat éRaminanius hic ca-
S5 counienas Trigoniéus dachus planss figurd majoris Hex ayoitd copislatir:at-
qui cum driobus Heptagonicss ejicitiir per X. X1 114 6 climominisim imparila
teyardin dusbus } cum dusbies vero Otogonicis, fit cor puis, in qguio congramnt o6td oy - o 0.
P N y : [PRS R I~ g e Guluse
Trigonitd [ex OFogoni inunicin Teffaratedecabedrors; quod appello Cubsim ‘rucus
Truncum Ejus figrirars habes fignatam Nim'i.fo. ﬁ% Crim duobus Decagoni:
¢is ; fit corpiss, in queo congyuunt viginti Trigoii € 13 Decagonirintinuim Tria=
contakedyhedros; , givod Appello Truncum Dodecaédron, | Idfignatumeft inter Y111 Dox
figurssfeguienies Num.3.Ciim diishis Dodecagonicis impletir plaities , eefir dccicdiod
folidus angulus , multod, mirus chm majoribiis. Eb tramsactumeflt i iniver-
Jwm cum Trigonss : in dualitaié q;z;Je‘m' pecieram, . .. -
Chmiergs inter binds planosim (pecies non ampliss fant Trigoni:minima '
porro figuraerit Tetragonus., eAtqui Tetvagonici tres, cum unomajoris pla= .
nian gtzlq?[aper;i)it 4 rectosiduo vero Tetra sgonici cu 4o 7){4’]'ori.'(,;io;z toleran-
tur,obdefinitionem 1X , quiiamajorss [peciei figure tantwm du veciperentsiy in
[olidum Urini igr TetraBonicsis cinm duobus Pentagonicis rejicitar per Xxur:
civm duobus Hex agonicis coit ; € congruint ex Tetragoni cum oito Hex agonss .
in unum Teflavikadetaédron ; quod Appello Triincim Olaédron ,Pingitiir nit- igﬁ::’.
Bitio f[equertis [eheinabls UnusTeiragonic s rz"m disbuss Heptagonicis f/q;,, k.

3 R L
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jwe imsparilaterarmm rejicitar » per X X111, ésmduobsus Ot dgonicis , plansm

cums imples: cumn majoribus étiam fuperat 4 retos; nec affurgit ad olidum ar-:
gulum frrmandwne,  Ita transatium eft cum Tetiagono ; cumdna fola deberts
efie plansrum fpecies. . ) .

" Dao Pentzgonici eumuno Hexdgorico dut quocung, alio unicorejectitinm
gwid inchoant, per X X111, quod ﬂfr;i etiam de Trigonico ¢§ Tetragonico cum
bints Pensagonicis aftivpavimss. ~ ‘Infapér ciom ino Decagonicoplanitiem fiers
naunt ynec cum illo ant majoribus affurgunt in foliditaterns, B

K Tn. - Unusergo Pentagonicus cum dwobus Hex agonicis minwsficit 4 7eft5; 6
“eum Icofi- congraunt dnodecim Pentggoni cumiviginti-Hexagonis in utinm Triacontake= "
edrop. ' . : . 'dybed(ioh > quod appgﬂa Truncum
“Icofthedlron.Formam habes fignass
‘tamnumero .  Necplura expe-
‘élanda 4 Pentagoro. N am tnss
Pentngorus cum AuckusHeptzgoni-
¢k jam (Gperat ¢.vectos. .
Hexagonitus cum duobus alifs
amplex plaritiem , cumma jarfbw
Juperat 4 rectvs. dtaglricfins eft
-mixtornm ex duabus (péciebss.
Quodfityium peciernm Plana
concurrere pofiunt adlnum angu-
dum folidism.> 2 Primomzangulyduo
Dlanisunus Tetyagoni, alter Penta
gowifuperant 3 vettosimajores his,
mnlto maghs : tres vero Trigonc=
%, M trinm , &guant 2reftos ; ne=
"’ .I//, P . - o . .
7 ?/%//, quennt igr tres .i];lgO?ttCl adm;;t‘ ’
) ne ﬁmmy\z omniih @wrat 4 rectos,
51748 / / Do vero Trigonici cum uno Te-
i //// *ragohico €5 uno Pentagonico vel
1y proecoHexaponico, ant quocungne
wajori,rejicintur, per pr- X X111,
quia Trigonss imparilatera fignrs
cingideberes Tetragonoes Penth-
. L . o gono,, vel proeo Hexagono e,
& Rhamb Unus igitur Y?igoi;ﬁ'té éiam duobus Tetra ygonicis €3 uno Pentagonico, wsias
Scofidode- nses efficiunt 4 rectis ;5. congriant 20 Trigoni cam 30 Tetragons é 12 Pentaz’
OdiOR i H dybedron ,guod appello Rhombicofidodecaédron, fen f-
gonss,inwnum Hexacontidybedron , quod app ic caédron,fem f¢-
#um Rhombum Icofidodecaidricum. Pingitur num. 11.fols artecedentis
Unsis Trigonicus , dwo Tetragonits , cum tino Hex agonico,equant rec¥os
quathor ; cim wno majori, fupevant ; necad olidxm afurguns. Mittamss igix
awr duos Tetragonicos. o L .
Unus Trigonicses unsis Tetragoniisns, s dio Pertagonici i fuperant 4 yellos; '
wultog magss [fbini majores plani angwli admifcerentur. Definunt igitnr mif2
oeri angsli plani guaterni ad formandum unwm folidum: definit ergo ¢ Trigon -
o ingredi mintnram sriplicimo. N gmnnws Trigonicow, anms Tetragoni.
o




ConNGruenTiA Lis. I 65
cus & wnus pentagonicus, ihi”qhicéizg,'a?im h:gm Joco, 'rejicitk};z‘mr per XX17,
griatrigonss eftimparilatera figira. -

Cam igitur porvd fiit ¢7es folisim angsli plani:nulla inter figuras toleratur

imparilatera; per eandem xxix.

- Tetragonicds igitierycum Hex agonico &5 Octagonico minimis , minsss fa-
cinnt 4reftss;es ’éorzg}u'imi‘ 12 Tetragoni,g Hexagoni, ¢5 6 Ocbogoni, in unum
Icofihexaédron ,guod appello tiusicam Cibollaédrons : non quéd tyuncatione
nafei poffie ; fed guia fimibe eft truricato Cubollacdro. Fingitur mim. 6. "

- Detragonicrs cum Hexagonico ¢ Decagonico , minus 4 reitisefficiunt :
&J congraunt 30 ‘I?t'rl?gw‘xi, 30 Hexagonics 12 Decagoni, in uitiim Hex acontz-
dybedron , quod-appello truncum Icofidedecaidron s, fimilide canfa vt proxi-
mum., Pingitwrnum.7. .. . . o
_Sipro Decagonicofuccedat in focietatem Dodecagonicus; implentur 4 veits,
necfit olidums; fic etiam fi pro Hexagonico ficcedat Octogonscus 5 & aliguss
Odtagonicomajor it tertius ; fuperanti 4 véctic nec minwir, Jiabfit Tetragoni-
cuis , € [Gcientur tres diftintTarum figurarum pavilatérarummajores.  lgitur
Jtat omnis drchimedeornm familis initraniom, 13. quoderat demonflrandum..,

¥XiX. CONSECTARIU M

F igira congroe funt in univerfum dubdécim > 0o Radicales feid
Primz, & quatuor auéte feu Stellz:

1. Trigonus %. Dodecagbnus

3. Tetragonus. 8. Icofigonus .

3, Pentagonus 9. Stella Petitdgonica,

4. Hexagonus 1o, Stella Oftogonica

§. O&togoiius ir. StellaDecagonica

&. Decagonus - i2. Stella Dodecagohica.

Gradus con gruéntiz diftin&i{unc.In primo funt Trigonus & Téq
sragonus,quiacongruunt tam in folido, qudm in plano , tam finguluruin fpecie
ruem inter [ , quam jintlarum; € cum alfjs.

Singulayion (peciernm inter (e in [olido: €5 tradunt mutuas operdi inplano: [ed
potior eft Pentagonss 5 quia congruit esiani cumalijs nonnullss tam in plano ;
qu&minﬁlida. ' A o
Tertins e/l Hexagoni; guia figura hujus [peciei congruunt in plano , cims
alijs vero tam in folido qiim in plané. L L
. Quaitum gradum tenent Octogonus &5 Decagonis cuim flellis (wss, Nam
Ridicales ille,cum alijs nonnullss congruant i folido,Melle vers cum figurss fin-
pulariom (peciernm quadamtentis : inplaio verd omnes quatnor congruunt cum
alijs, msgistamen varié magisg perfelté Ottogonicafells,

- Qusintos gradis haber Dedecagoniiin ciitn flella fud ; Guia in folido quiders
miri‘né ; at in plano midltifariam corgruunt cims alijs; in [olido igitur fola mag-
mitudine iinpedinntur. Canis planitici prafevendacfl hac [elta gradusquarto, .

- Vltimus graduseft Icofigoni, qisiass non #ifi in plariosnec nifi cum aiijs, &
cisiia 1lis ipfis quog imper felte congruiiti ' Gt
20A

Sechndo gradu confsfbunt Pentngonis ciom flella ﬁai Niw congraunt &

Xt Cub-
otacdron
,truncum.

XIIL Tco-
"fidodeca-
cdron tru-
‘cum.
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Quodfi folam confideremus Planitiem , Ordo figurarumerit iffe; 1. Hex-
agonus. . 2. %{r%mm. 3. Trigonus. 4, Dodecagonus. 5. Stellacjus. 6.0+
ctogonus. 7. Stellacejus, 8, Pentagonus. 9. Stella ejis. 10. Decagonus, 11, Stel-
da ejus. 12. Icofigonus. ) ' ’ )

Omnes aliz figurz funcin€ongruz,proximus tamen congruentiE
oft Pentekadecagonus , quia incipit congracere cumalisinplanos at excluditur
per XX1I1. quo minus vt Icofigonus ; cingiundig, equalier poffie.  Foft illum
eft figura 16 latérim & fimiles qua plané non congruunt cum vegulat ibus a-
lijss impediente magnitudine angnlorum, At Heptagonsus & fimiles longé alias
ratione fant incongrua figure, quia nectoti anguli, nec partes angnlorum ali-
quote , propria figurarum , cum alijs regrularibus congruunt. -~ :

- ltaintribus per fe demonflrabilium cla(fibus definit congruentia, in Offos
om0, Dudecagono, Icofigono s inquarto [purio e incepit quidem, Hac libro 1V,
an delectu AfpeFnnm [uum ufum habent. - -

XXX. CONSECTARIUM

E X his genuinum difcrimen aprarer inter demonftracionem &
congruentiam figurarum causa lacicudinis. :

N am 1. Demonfirationss proprie gradus ult ra Okogonum , Decagonum
Dodecagonnm, in £ ouras duplorum laternm in infinitumex carrunt : C ongrus
entia in Octogono , Icofigono , Dodecagono fubfiftit; 3. Pentagonus vum flella
[rh;cansi demonflrationss & [cientic, eft ignobilior Dodeca 19070 ; CAUSA CINGTU:
entia in olido, eft multonobilior. 3. Olbogonus ibifequitny Pentzgornn: ,bic
antecedit. 4. H:ét.edeugmw ibierat potiore loco, quam leofigonus: &5 tamert
ila cfifiguraincongrua yhaccongraa guadamtenns. 5. QAL in Pentetadeca-
gonopulchracfl reiutrinsg, convenientia , analogiam fervans eanden: quia in-
ser demonflrationes nulla slli obvenit propria, fed accidentaria faltem s inter ves

rd congruentias nnlla confummata, fed aliqna fabteminchoata , nec totam

ﬁgm:_up{ sccupars. Hec infralibro I11, in ortn € ufufemi-.
sonsf funt notandas.

FINIS LIBRI IIL

Spgiowe Mbis K1 nevo & Aiphabeti & Nurneri foliarum igisie: quia ab sr.
s prineipium impreffionis fuit fabhum,

OB



10. KEPLERI

HarmonNices MunDI

LIBER IIL
DE ORTU PROPORTIO.

NUM HARMONICARUM, DEQUE
Natura & difterentijs rerum
ad Cantum pertinen-
tium. |

"

. Procivs Drapochvs
Libs I.Com:inl. Elementotum Euclidis

Ciem philofophia oisuitas fit tomplexafacultates, multas & Mathematic;,
de $naquidem bujus parte Harmonsce dida, deg, Nwmerss
{ Harmonsarum principis creditis Jhes

feribit.

Ad Theologiam prazparac Mencis conatus.’ Nam eaqua
non Initiatiscirca veritatem rerd divinacum videntut cffe capeu difficilia & fublimio-
ra, illa Mathematicis Rationibusdemonftrantue cflefida manifefta & fine contros
verfia, perquafdam Imagines. Nam Proprictatum fupereflentialium evidentiam oe
ftenduntin Numeris: & quz fint Intelle@ualium Formarum Poteftates,inRatiocinatis
vis clarum efficiunc. Itag, Plato mulca mirabiliade Natura Dcorum nos per
fpecies rerum Math ematicardm edocet: & Pychagorica Philofophia, his ceu velis ob-
nubitinfticationem de rebus divinis. Hujus enim generiseft univerfusille SER MO
SA CER, & Philolausin Bacchis, & tota Pythagorz ratio docendi de Deo.

Rurfum ad Moralem philofophiam nos perficit, implantans noftris'moribus
Ordinem, decentiam & converfationem Hatmonicam; tradit ctiam , quz figurz,
quz Cantilen®, qui Motus virtutem deceant: quado&rina etiam Achenzus excoli &
perfici valecos, quivirtutibus Moralibusab adolefcentia daturi {unt operam. Quin

ctiam proportiones Numerorum, vireutibus familiares, explanac, alias

quidem arithmcticas, alias Geomerticas, alias Harmonicas;
oftendic & Yitiorunt Exceffus Defctusg,, quibus
omnibus dinigimur ad mediocritatem Mo-
: um, & decentiam,



LIBER IIL

2

DE ORTV PROPORTIO-

NVM HARMONICARVM, DEQVE
Natura & differentijs rerum

ad Cantum pertinen-

B “tium.

3 Infequentibus derogandderic nonnihil Mc-

thodo Naturalj; urcognitio mentis humanz,
} quz non rarod via diver{a ucicur, canto magis ad-
d juvetur.  Hoc enim natura reirequirebac, uc

jam cerrioloco explicaremus propcrtiones in
abftrafto illas, quz inter circulum & partem a latere quoliber re-
faffam conftituuntur; & quz aliz rerum {pecies oriantur ex com-
pofitione & divifione talium proportionum:cum quartoloco tranf-
iremus ad operamundana, quavel Deusipfe Creator ad hujusmodj
proportiones atcemperavit, vel Nacura {ublunarisad prafcriprum
proportionum talium, inAngulis radiorum fideralium quocidic ex-
ercet: ultimo vero {ubjungeremus Muficam humanam, oftendentes,
quornodo Mens humana,judicium auditusinformans, inftinétu na-
curali Creatorem imitetur , dele€tu & approbatione proportionum
in vocibus earundem, quz Deo placuerunt in accemperatione mo-
tuum ceeleftivm.  Quia vero difficileeft, Proportionum Harmo-
nicarum differentias , Genera, Modofq; abftrahere mente a vocibus
& fonis Muficalibus; cim nonalia nobis fuppetant vocabula, rebus
explicandis neceffaria, qudim Mufica : ided conjungendus nobis eric
inhoclibro locustertius cum quinto & ultimo, dicendumg; non
tantumde Proportionibus Harmonicis abftraétis , {fed ecam praoc-
cupandum hoc humanum creat;onis imitamencumin cantu ; Crea-
tionisverd ceelorumopus, proper fublimitatem & incredibilicacem
differendum in locum ultimum , ordineillo, qui in titulo libripre-
fcriprusett, Echzcdeordine dicendorum. -

. Jamut contraria incer {e oppofita magis elucefcant , lubet

IC’Z;‘;: . difpucationem de cantu humano aufpicarj 8 commemoratione eo-
phiadesi_ rum, qua veteresfuper orcu confonanciarum funt commentj.

numerory, Nimirum ficuc eft comparacum in rebus omnibus humanis s ut

quz Naturé nobis func tribuca; inijsufus cognitionem caufarum

ancevercar: fic eciam circaCantum generi humano ufu venit, utinde

ab ortuf{uo, modulis & intervallis vocum{ine fpeculacione aut cog-

nicione caufarum ucerecur ijfdem , quibus utimur hodie vuléc.r,é > 1n

) ucan-
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decancatione Melodiarum, non tancum in Templis & choris Mufi-
corum, fed paflim fine exercicatione artis,etiam in compitis & agris.

Apparechze antiquicas Cantus ex libro primo Genefeos. Mag-
nam enim oporcuic efle deletacionem ex Cancu vocis humana(cim
vero dele@ationem dico , intervalladico Harmonica & Concinna )
quz jam oftavum ab Adamo Iubalem permovit, ut Cantus homi-
num brudis inftrumentisimicari difcerer, docereeque. Nififallor, Iu-
bal hic Apollo eft; levi muracione licerarim, qui fracrem Iabelem
pecuariz auchorem,fiftulaq; agreftigaudentem (Pana Deum & Grz-
ciscredicum) Cycharz repért claro tinnitu fuperavic , maceriam
chordaruma Tubal-caino fratre;quinobis exnominis allufione Vul-
canusefto, mucuatus,

Vtcung; ramen antiqua fic Cancus humani forma, exincerval.
lisconfonis vel concinnis compofita: caufz tamen incervallorum la-
tuerunt homines; ad¢d uc ante Pychagoram ne quarerentur qui-
dem ; & quefitas per duo millia annorum, primusego, nifi fallor, e-
xa&iflimé proferam, ‘

" Pritmus quidem fertur Pychagoras ; cim apud officinam ferra-
riam cranfiret, foné({qs nialleorum harmonicé concemperatos anim-
advertifler , deprehendifle differendiam {onorum efle ex magnicu-
dine malleérum, urmagni gravesfonosederent, parvi acutos. Clim
aucem incer magnicudines {pectetur proprie proportio:menfus mal-
leos, proporriones facile animadvertit, quibus harmonica vocum
intervalla confticuérenuir, & quibus diffona ; quibus Concinna, &
quibus Incon¢inna,  Scacim enim a rnalleis ad chordarumtranf.
iviclongitudines; ubi aures exa@iusindicanc, quz partes chorde
cum tora corifonent, quzab illd diffonent.

. N s . . 4 .
Proportionibuscertis repertis, ut 725 o T4, fupererat, ut etiam

NN . . o
caul®, feuto d%o T4, indagarencur, cur hz proportiones concinna,

fuavia, confonaq; intervalla vocum definirent , aliz proportiones
diffona, abhorrencia ab auribus, infueta, Et icum fuic per.annos
bis mille in hanc fencentiam , caufas petendasa proprietatibus ipfa-
rum proporcionum, ucillz continentur fub terminis quancicais dif=
crete, {cilicet Numerorum, Videruncenim Pychagorej , perfettas
confticui harmonias , {i chordz zqué tenfe proportionem habganc
incer felongitudinisduplam, & ficriplam, & fi quadruplam, incer
numerost. 2. & 1.3. & 1. 4. Que proportiones dicuncur in Arichme-
tica, Multiplices. Rurfum pauld imperfe&tioresefle confonantias
chordarum, quz faciuncproportionem fefquialteram, Hemiholi-
am; & fefquiterciam, Epitriconsfc. incer numeros ¢. 3: & 3. 4. quz duz
proportiones conjuriétz, faciunt proportionem duplam, inter nu-
meros 2. 4,vel 1. 2. minor vero, incer 3. 4. ablata d majori 2.3.relins
quebat fefquio&tavam , incor 8, 9. Ectancumdeprehenderunceflein-

: Az tervallum
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cervallumToni, ufitaciffimum in omnicancu.” Atquinumerus 8, eft
cubus de 2. & numerus 9. eft quadracum des. Iam 1gicur hi erane in
promptunumeri ). 2-3. 4.8.9. Cumautem cadem unitas fic & qua-

"dratum fuum, & cubus; Binarius verd quadratum fuum haberer 4.

& cubum §. Ternario ctiam prater quadracum ¢. adjunxerunt cubit
fium 27. qudd exiftimarenc , ad cubos ufq; progrediendum effe ,
proptered, quod Mundus totus & vocalia omnia, non fuperficiebus
conftarentinanibus, fed (olidis corporibus,  Deniq; ex hoc initio
tanta coaluicopinio Numerorum horum, propterea quod effent Pri-
mi,eorumq; quadrati & cabi s ut Pytlagorei totam Philofophiam
exijs cenfuerint concinnandam.  Nam usitas reprafencabar ipfis
Ideam & Mentem & Formam, quia ut unitasindividuaeft, eademq;

" manet & quadraté malriplicata & cubice;ficidez quod; indivifibi-

Anima Py-
thagoreis

cft Numerp
& Harmo-

" jam ipfa Animacomponebatur ipfis ex hifce numeris, eorum?;pro-
q

les & univerlales effent & femper Idem. Itaqs unitatem fecerunc
fymbolum Natura Identitatis, Numeros vero cxteros , {fymbola
Natura Alrericacis.  Binarius igicur altericatem fignabat 8 Materi-
am, quia divifionem ille admitzic, ut & ifta; & urille quadrace mulei--
plicatus fit 4. cubicé 8. quifunt numeri diftinéti a 2; fic maceria infta-
bilis & multiformis efie poreft. Alicer,Binariusetiamanimam figna-
bat, quod ciim Mens immgbilisfic, aut motu uniformi fe. circulari
gaudeat: Anima concrd multiplices motusa corpore excipiat, adqs
motus re&tilineos,qui funcinfexcaplici differencia ; magis familiari-
terfe habeat, Deniq; Ternarius notabat ilis corpus , compoficum
ex forma & Materia, ficur3, compoficuseft ex 2. & 1. & quiacorpo-
ra mundana tochabenc dimenfiones, quot Ternarius unitates.

Negq; tancum Symbolaerant Numeri,trium principiorum , fed

portionibus omnibus, & fubdivifionibus proportionumin felquial-
teras, fefquitertias & fefquiotavas:ut Anima, vinculum Mentis &
Corporis, efletin fua effencia nihil nifi Harmonia,exqg; harmonijs
compofita, Ad hoc dogmaduxitillos procul dubio, confideratio ifta,
quod Anima humanadeleetur tantopere vocibus,quz aliquas pros
portiones harmonicas magnitudine fuaformant & concinenc.

Excurf(us de Tetraty Pytha-
o gorico.,

g U . § e . CL L ¢ § s L. .
- Ex principiis paulo antea expofitis videtur efu-
endus effe ille Tecraltys, fonsperennis Animahumane, per quem
Pythagorei jurabant; mea opinione fic, quod inter eriuracuborum
1.8. &27.binos, verbi caufa inter 1.& g.duomedij proportionales. .
funt. 2. & 4+ Iraqs numeri quatuor 1. 2. 4.8. quorum fumma)s, vel
1.3, 9-27. quorum fummago. faciunt illum Tetractyn. Duos au-
tem proportionales habentbini cubici;ficut bini plani uaum propo:-

A ! v

sionalem, urnotum €x geomERicis. ’ o
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Vel fuerit Tetraftysifte 1:2,3.4. 1, illud principium Nume-:
rorum; z. Numerord & Parium primus;3. compoficorum & Impa;
rium primus; ducto jam 1. in3. fic retangulum 3. uteximpari: du&to
verd 2.in (eipfum, ficquadratum 4. ut ex pari, cujusetiamin faCtura
longitudinem & laticudinem dececeffe pares, ficurin illius retan-
guloinzquales. Summaigiturex 1. 2.3, 4.eflt 10. & anima huma-
nafoletad jo. numerare. Ecficucfunt4. Numeri, totidem fc. quoc
crancin quarto unicatas: ficetiam per €os, quatuor fpecies harmoni-

1

i

iv¥

1

1

arum exiftunc: incer 1. 2. Diapafon, ut & incer 2. 4. &inter 1. 4, Dif= 2 11 ¢

diapafon; qua funtprouna; incer 1. 3. Diapafon Epidiapence,qua

habebant pro maxima (yftematis Harmonia, eftq; hic fecunda; tertia

inter z.3. Diapente; & quartainterz. 4, DiatefTaron. Nec pluresag-.
nofcebantipfi Harmonias. o s
" Hzcexmeamenrte. At de eodem Terralty paulo aliter Toa-
chimus Camerarius, nec pauld re@ilis; nifi ipfum fefellic mulciplex
le€io veterumauchorum: qui, in Grecis commentarijs ad aurea Py-
thagora Carmina, {ic(cribit.  Primim illi fingulariter Denarium Nus,
merivocabulodefignarunt. “Quo fenfa Plato in Phadone dixit 5 quod Nume-
vifemiffis univer(usfit i;;;[u‘r. Deferibantur enim dus numerorsm ordines.
abunitate ad denayinm altcinis sevit vnnsordo Imparium alter Parium ,in
buncmodum 1. 3. 5. 3. 9. (Swmina 25.impar, quadratws quinary »
e 2. 4 6. 8 10 - . quot [ erant impares. )
. Velomiffa vnitate vt principioy ¢ Denariovt (ingulayiter dicto Nu<
mero,fic 2. 4. 6. 8 . .
3.5 7.9 (Sz:rfvfgzag4,P4;-z)( .
Hoc illud xnigmas Imparia effé Paria. Singuli enim ex 3. 54 7. 9-
- flant impares , -at omnes fant parinumero gisatwor (Es Summa 2.4, [.z_r. )
Lzitur Denariws pecubariter Numeyis a Pythagoveis dicius; habet hoc.
proprium; quod colligitur exc vnitate, ejusgs.continuis muls iplicibus vfg; ad.
guaternayinm. Fit enim Triangulum numeialée &quilaterum ; cujus bafis .
eft Quaternarins ; Vertex, vinitas, -Ex eo Pythagorici numernm ominem ap- .
pellaverunt Tetraityn. Duplicatss enim prime Tetvallyss lateribus, it al-
teva Tetractys Pythagorica , Nameyi 36. celebratiffima é5 vndiquag vtilil.x
fma penes ipfis, Trigonus fc. numericus , cujus bafis eft Octonarius. Itagin.*
multss demonflrationibus Uff fint numero 36. ma¥im? in Harmonicis. Nam :
infigurarum hujus Numerjdi(pofitionibus inveniuntur hinumerjiz. 9.8. 6.
quibus numeris omnes Harmoiicas Confonantias (ecundivm proportiones In-"
servallorwm comprebenfase(fedemonfirarunt. Eft enim Numeriss 36. qua= 1
dratus, ejusq, latus 6, Eft Trigonicus cujuslatus 8, eft Oblongus ‘Reétangu- :
Lus, cujus longitndn 9, €5 alteraejus bongitudo 12. ( Novem enim gquater, &y
duodecim ter faciunt Vtring, 36.) Depig, conjectss his 6.8. 9.12. in vnam
Jammam  exiftit Numerus 3 5. Harmonsa dicksss & Pythagoricis : -cuj vnitas :
additarurfum abfitvit Nemeram 36. Amplius numerorum quiex anteceden-
tibus ordine naturalifunt colleiti (.ideflex trigonicis 1. 3. 6. 10.15.21.28.)
36. primens(&F folws intra 1225 )eft quadrato,habetq,latus 6. primson perfectis
' o dz. . | oW (Gompss,
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6 DE ProrPorTIONIBUS

v (compofitum [Cilices ex omnibiss ffss partibusaliquotis 3. 2. €3 1.) Idemetiame
: conficstur mubtiplicatione duoram primorumquadyatorum 4. 9. Idens col-
s bigitur &S componitur ex duokiss primis cubss §, €5 27. cum vnitate cubica,
1. Propter vfum tam multiplicem hujus ?eculdtbt)u > Tetraitys iftaa Pytha-
: gorers confideratione ¢ admiratione digna fuit habita inter primass itag,
x tranffumferunt illam ad Phyfica , maximeéd,ad contemplationem Anime; nec
minus thica ; &7 admifcuerant Theologicaaligua. Nam vt Epiphanius
' mi. Ethica; &5 ad t Theologicaaliqua.” N, Epiphani

-2 7 exIrenao contra Valentinianos q/imdit’;}jurummtnm Secerunt Yetrackyn :

y intelligebant antem peri//a quatwor, Fundum , Silentium , Mentem , Veritat

s tem. Etfiin Carminibusanres , juramenti formula non eft Tetraclysipfa,

1

33

1
1

©

1

fed ille qui per Tetractynexhibiiit Anime perernitatem Effentic. Anima-
dem quidem Tetractyn Plutar chus phyfice explicavit s vt fit Senfus, Opinio,
Scientin ; Mens; addiditg, ver[um
Foncem , Ndtur® quo turget vena perennis.
Mundanam vers Tetraltyn lices accuratins in hunc modum intueri:
q#id abvnitate,perSerriarian vationem produtiyvnitate ad vmplendum in- .
tervallum inmedinm affimpta ; Quaternarijfa, circim velutilineis rectis
[epta, fictandem Tetrailysifta Denariumefficiar.: ciom ipfafit hoc pactoterti
a5 Trigonorum in genefi: (Nani poftvnitatens, primus trigonuseft 3. cujus ba-
Sfisz. fecundus 6. cujus bafis 3. quornmexteriores ternas lineas fiduxerss per’
unita illicduo,bictria, Trigonidm adumbrantia, relinguitur inmedio m'/fil 3

A1 38 Toptis vero Trigonwms 10. bafi 4. fi loca punitor um quaternorum,lineas fingu-

lusacceperit , exterins circumenntes : velingueinr in medio punctum unum.,
gqnod 4;Pnuﬂ4mﬁgwm_tium linearimpertinet , fedinterins facium, sveluts,
cor ant nuclewm,adumbrat. ) Hacde canfa Pythagorej Decadem
Omnicdpam Matrem,qu {epiacomniacircim,
Cederé nefciam & Indoimitam caftamg; vocarunc
vt ait Proclws.  Atqyipfadecemvnitatum confummatio, [c. denarius ex haé
Tetraity collectus ; continere &5 abfolvere, feu confmmare excornationem to=
tivs vniverfistraditus efia Pythagoress, quos &3 Plato fequitur. Nam r.
wnive;ﬁta;ﬁi&a eft corporea &5 fenfilis , 2. continet omniaquz funt inipfs »
indiffolubiliter, per vinculum Analogix fen commenfus. 3. Totaeft , quippeex
totss Elementis. 4, Rotundumejus corpus oft. 5. Ipfa eff qne in [eipfa pa-
situr, 4 feipfa ,;4 Gones omnes. 6. Movetur in circulum, 7. Animatume-
s corpus ¢ft. 8. Demporis effectrix eff per revolutiones aftrorum. 9. Habes
[acra certa fiderasin Deorum numerum relata s que Annum magnum, vt
perfectumconficinnt. 10.Unidiquag perfecta eft vniverfitas vermmyhabens in
[ animaliaomnia, quatnor formis affimilata ( aftracelo, aves ierj, pifcesa-
qna, 'quadrz:{edef terre. ) Hoc paito ab vnitate , (vt Pythagorej»
Munadisexancro ) progreffio eftvfgad Quatnor, (vt illé
' donec veniatur ad ipfam
Tetradadivinam) fieg, denarinmparit , matvemomninm vti dixi-
mus. Eft antemvnitatis progre(fus he jusmodi,  Unus enimeft Mundus.
Binariusfignat. primam ineo comprebenfam multiplicitatems, Ternarius,
vinculum &5 Nodum, coaptationi rerum necef[arium: Nomvt dus fole res
soeant in unwm , feorfim a Tertio; noneft po/fibile. Quater
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Quaternarins, efl nurmerus Elementorum.definitor & recenfitor,
Muzndis enim eft corpus folidum.s folida veré duo , duabus femper medie-
tatibus indigent , vt in continua proportione congruant. Horum verd (. /Z' )
2. 3.¢7 4. ) frimmaefldenarins , de quo haltenis, Hic enim arnatus eff vni-
verfitatis , hec dos, qua dotait ilamfaltor ejis.  Halenus Camerarius
ex veceribus: quibus pleraq; confentientia inculcac Hermes Trifine- Hermeus
giftus ( quifquis ille fuic ) filio fuo Tacio: cujus hzc verba, Unitasfe- };‘;5’:;{5:2;
cundiim rationem Denarium compleltitur., rurfumeg, Denavins vnitatem. philofophia
Deinde concupifcibilem Anima facultatem componicex 2, vitori- :
bus, feu vitijs Echicis,ad numerum fignorum Zodiaci, cuj Corpus
& hanc ad corpg vergentem Anima pocentiam fubjicic: Rationalem
ver¢ faculratem Anima ex Denario & ipfe componit Vircutum k-
thicarum. Sicquod Pychagorzj celebrant Tetractyn fontem Ani-
marum, & Camerarius pluresaicfuiffeTecraétyas, non illam folum,
quad quaternarij bafi furgicad fummam jyo. fed eciam aliam pra:cipu-
am, quz ab Ogdoadis bafi ad verticem ufq; colligic fummam3é: i-
dem & Tarius hic ex do¢trina pacris Hermetis innuic , dum tempus
aicfuiffe, cim ipfe adhdcefler in Ogdoade, O&tonario : - Filium verd
Paterad Pimandrurm remitcic,- de Oétonario canentem ;in quo fané
occurrit O¢tonarius habicuum Anime Echicorum, feptem quidem
refpondentium planetisteprem, utapparec, initio a Luna faéto; oc-

&avi vero divinioris & quietioris, ad {phara puto fixarum ideam.
Omnia etiam geruntur per Harmonias ; plurimainculcacio Silentij,
plurima Ment s, Veritatiig mentio s proponicur & Antrum, Fundus,
Penecrale, Crater Animarum, & cztera mulea: ut dubium nullum
efle poffic,quinaucPychagorasHermetifet,autHermes Pythagorifet.
Acceditenim & hoc, quod Hermes Theologia quandam cradie, cul-
tumyg;divininuminis; fepe Mofis, fzpe Evangeliftz Ioannis in fuo
fenfu paraphraftes, prafertim de Regeneratione scaremoniafq; dif- 1023
cipulocerrtasinculcat ;cim idem de Pychagorais affirment aucho-
res,parcem eorum T heologiz varij{q; cxremonijs & fuperftitionibg
deditam fuiffe ; & Proclus Pychagoricus Theologiam in Numero-
rum contemplatione collocet. .

Hzc per digreflioném: redeamus nuncad Pychagoricam Har-
monicarum proportionum demonitrarionem.

Huic enim philofophandj forma per Numeros, tantopere fu-
erunt dedici Pychagoraj ; ut jamne aurium quidem judicioftarent, Exor Py~
quarum tamen indicijs ad Philofophiam hancinitio perventum erac '!“g"\’,‘“ﬁ
fed quid Concinnum eflee,quid inconcinnumi; quid Confonum, quid ramHanme
difflonum, ex folis (uis Numeris definirent , vim faciences inftin&tui niarsm.
naturaltaudicus. Sceticd;tyrannis ifta Harmonica ufqsad Prolemz- '
um ; qui primus ante annos mille quingentos , fenfum auditus con-
cra Plofophiam Pychagoricam afferuic, recepitqs incer concinna,
non tancum fupra diétas proportiones, & fefquioctavam pro Tono ;
fedadmific etiam fefquinonam pro Tono minorj, & (efquiquindeci:

mam



) DEe PrororTIONIBUS

mam profemitonio ; nectancum fuperparticulares alias addidicab
auribus probaras , ucfefquiquarcam fefquiquincam; fed eciam ex fir-
- perpartientibus adfCivic aliquas ; uc incer 3. §. & incerg, 8. &
alias. g ‘

Hoc pattoProlemzusfpeculacionem Pythagoricamde orcu
EorPre. Proportionum harmonicarum ucimpingencem emendavic quidem,
lemzj cirea at non omnino uc falfam, fuftulic ; quigsaurium judicium fuz dig.
g::«:,f::ﬂ' nicaej refticuic verbis & dogmace ; idem camen rurfum deferuic, in-
rum &Con. hZrens & ipfe concemplationi numerorumabftractorum.  Caufa
cinnorum.  enim numeri fingularumq; proporcionum harmonicarum, ne fic
gdemeft adzquarafuo effetuj;fed in definiendis Confonantijs defi-
cit,in Concinnisalijsexcedit: Negac Prolemzusetiamnum, Tertias
Sextafq;,minorem & majorem (qua concinencur hispropordionibus
4. .- &¢5. 6.&3. 5. &¢. 8.) efle confonas, quod affirmant om-
nes hodierni Muficiben¢ aurici; recipic viciflim proporciones 6. 7.
& 7. 8. aliasq; inter Concinna Mufica incervalla, fic,uc Cantu
procedence ab VT in FA, ftacuacuraliqua vox mediaincer RE & MI,
inproportione, qua 7. mediuseftincer 6. & 8. quz notationis cau-
fafic R, &jamcanipoflit VT. RI. FA. ficuc cani poteft, VT,
RE. ML FA. quodeftab omnium hominum auribus & ufu ca-
nendiabhorréciffimum; uccunqschordz ficatcemperari poffine; gp-
pe qua, cum fintinanime, iudicium fuum non incerponunt,fed ma-

num inepei {peculacoris,nullatenus repugnances, fequuncur-

Pratered, fimaximé zquales effent lacitudine, & illa caufa,ex
Errorcjuf. Numerisabftractis pecica, & hic effe@us,Confonantia: poffecq;non
dem innon abfurdé videri archerypalis caufa, teftans de eo, 'quodPacer re-
Ut rum, Mens zterna,Numerosillos concemplara,Ideam inde defump-
’ fericvocum intervallorumq;; qu#, uctAnimis humanis placerent;
conformatione A nimorumi procurandumipfi fueric:nondum camen
resadeod effec liquida,curhi numeriy, 2.3.4.5. 6. &c. adincervalla
Muficaconcurrant,ac 7, £7,13. & {imiles non concurrant;nechuius
reicaufamex feipfisexhiberent numeriut numeri, ‘Namcaufailla
deTernario principiorum,& familii quadracorum & cuborum inde
dedud, caufaeftnulla; cim quinarius abillaexulec, qui fibiincer
Muficorum intervallorum Orcum ius civicacis eripi non pacicut.

 Sednechoc fatisfacit fpeculacori ; quod [cie, Numeros 1. 2. 3.ef-
fe fymbola Principiorum, quibus res Naturales conftanc. Interval-
lum enim, res eft non naturalis, fed Geometrica; hifi igitur hi nu-
meri aliud aliquid numerenc, quod magis cognatum fic incervallis,
nullam fidem philofophus adhibere poterichuiccaufz, fedeam, ue
non caufam, fufpetam habebic.

Hisigicur de caufis ego ab “annis vigintj inhoc elaborandum
mihi cenfui; uc_hanc Machematices Phyficefq; parcem illuftriorem
redderem, inventis caufis talibus, quz ex una parcei& judicio auri-

um-
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um fatisfacerent, in conftituendo Confonantiarym, czterorumdue
Concinnorum Numerosnecultraid quod aures ferunc excurrerent;
cx alteraverd parte clarum & apertum difcrimen ftatuerent intee
Numeros, qui formant intervalla Mufica ,incerqgs alienosab hocne-
gocio : qua deniq; refpedtu tam Archerypi , quam Mentis, quzar-
chetypo uticur ad conformandasilli res,cognationem cum incerval-
lis haberent, edq; verifimilitudine clariffima niterentur. Ctim enimy
intervallorum Confonorum términi, fint quantitates concinuz;scau~
fas quog; quailla fegregant 4 Diflonis,oportet ex familia peti contiz
nuarum quantitacum, non ex Numeris abftradtis , urquantitace dif~
cretd : & ciim Mens fit, quz Animoshumanos ficconformavic, uc
hoc intervallo dele@tarentur (quz eft genuina definitio cofoni & dif-
foni) differentias quogs unius ab altero, & caufas, quibus hxcincer-
valla fiunt harmonica, mentalem & intelle¢tualem effenciam habe-
re oportet: nimirum hanc , quod termini confonorum intervallo-
rum proprié¢fibiles funt; diffonnrum , autimpropriéfcibiles,aut in-
fcibiles. Nam fifcibilesilli;in Mentem igicur venire, & ad confor-.
mandum archetypum adfGifci poflunt : fin autem infcibiles (eo fen-
fu, quilibro primo ‘explicatus eft.) manferunc igicur foris extra
Mentem Opificis zterni, nec ullatenus ad Archetypa concurrerunt.
Sedde his jam plura, ubi doétrinam hancipfam per {uacapita tradi-
derimus: quam incipiamus cum Deosde Cantu quidem ubiq; fermo-
nem habences,id eft de incervallis harmonicis non abftra&is,fed cumy
fono concretis : mentis verderuditis auribus ubiq; abftra&taa fonis
intervalla fubaudiemus s utpoce , quz non tancum in fonis inq; Can-
tuhumano ; fed etiam in alijs rebus fono carentibus, {uam pariune
gratiam: ucquarco & quineo libris audiemus. :

* (C4PITA LIBRIIIL

Capuct L. Ortus Confonantiarum ex: canfis [iuss propigs . .
CapucIl. Defeprens Chordefectionibus Harmonics, totidemys forasis confa-
nantiarum Minorum. . . ;
Capuclll.. Demedietaribus Harmosicis' &S Trinitate conforantia.
Capucl V. Ortus &5 denominatiointervallorim wficalisom [ex concinnoruiv.
Capuc V. Sectio ¢ Dénominatio Conforiantiarim p [un intervallawfaalia,
Caput VI. DeCantus Generibus, Duro ¢5 -Molls. o
Capuc VIL. Proportioomninm oito fonorum vfualium wnisus diapafon,
Caput. VIIL 4bfcifféo SemitonieriiséF Ordo Minimorik interval: inDiapafs.
CaputIX, De Diagrammate, Liness,Notss, Literifg, [onorum indicibsns s de
Syflemate, Clavibus ¢ Scala Mufici. e
Caput X. De Tetrachordis¢5 Syllabis , Ur,ré,mi, fa, fol, la.
Caput X L. De Compofitione Syflematum majorum.
Caput XII. De Gonfonantijs adulterinis yex compofitione ort5s. :
Cap, XI1L. De Cantss continno fimplici.  Cap, XIV. Deldodssfeu Tons.
Capuc XV. Quimodi, quibus rviant Affectibus.
Caput X VI, DeCantu figurato feu per Harmoniomos,
E .

CAPYT ke
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(Z}LI’[ITT‘IL
De caufis confonantiarum.

Derinitrio.
CVm veteresufi finc his focibus , Movo'paver Al
" Quvov, Qo wvoy, Asct' Quvor, ZvuPuroy, Acv' L avoy,
Nobis Diffonum idem fonabit,quod Ao U’MCPCdl'Ol’;Confonum idem
quod Ev',uCPonv, cujus funcdifferencie, Idencicum , quod pro

O‘Mocpw'vcp ufurpabimus;& non Identicum, quod pro Atacpm/vq.),
Yc Identici eruncduz fpecies, vnifonum, & Identicum ex oppofito.

DerintTrO.

In Geometria differunt vocabula Pars & Par-
tes, Pars enim dicitur,cujus eft Totum fecundiim certam proportio-
nem Multiplex, putaduplum, triplum, qyadruplum; Partes verd,
quando non folum & unicd Totum, fedaliqua Totorum multitudo
fueritillarum Multiplex. Ut una fepcima, dicicur Pars, quia totus
circulus,eft (eptuplum hujus partis:ac tresfeptimz dicuncur non Pars
fed Partes ,,quia fumma ctrium circulorum , eft feptuplum hujus
arcus. ' _ .

Hicverd nos hac diftin&tione nonutemur ; fed Partem dice-
mustamunam quim alteram diGtarum portionums; hoc eft , omnis
portiolongicuding effabilis, dicetur nobis Pars; cum hac ramen re-
ftriGtione, fit fueric non major femicirculo.

Refiduumverdillud dicetur, quod ablati portione effabilia -
Toto, r'emanct/, nonminus exiftens{emicirculo.

Valde neceffaria eft diftinitio Refidui o Parte, quia poteft effé Pars
eonfona ejufg, Refidunm diffonum , vt videbimus.

DEriNITIO.

Chorda hicfumitur non pro fubtenfa arcui circuli, utin Geo-
metria, (ed pro omnilongitudine, quzapracft ad fonum edendum;
& quia fonus per motum elicitur ;in abftratto chorda intelligenda
eftde longicudine motus cujufcung;, vel de quacung; alia longicudis
ne, etiammence conceped. "

Axio-
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- Axioma L

Diameter circuli, & latera figurarum Radicalium
lib.I. explicatarum , qua propriam habent demonftrationem, de+
terminant partemcirculi, conforiantem cum toto circulo.

’ _ngmodo circulstendi poﬁt >Vt fonitumedar. , &F quomodo affigen-
dus cavo corpors, vt refonantia exiftar ,velab vno figno, vt torss fonet, vel
Aduobus, vt partes ; id longum hicerit explicare; fic tamen exordiendum
fuitsquia nontantam de cantr agitur, qui ej/f harmonia cum fonss concreta, fed
etiam [ibintelligidebet intervallum abffractumafon. wuod cantumat-
tinet, fufficit cfardam in¥eckum extenfam ficdividipoffe, vt dividitaur, e
eft in circuluimcontorta , 4 latere figura inferiptilss.

Corollarium.

Confonantizinfinicz {unt, quia figure demonftrabiles infini-
te.  Nondumautem eft tempus dicendi de concordantiarum delectu , qui
[Efenon profert valde porri. Pythagorei hic innumeris fuss , vt casfis, quea-
Jiverunt metas magnitudinis intervallorum ;onfénorwgz,qz&m  (olus humanss
arditus illis figit,qui non e/} infinita potentie. Eftigitur illa coarétatio nn=
sneri concordantiarum Haymonicss intervalls abftiackis tantim accidenta=
7ias nonverd canfalis. Ipff etiam hodierni Mufici mesas Pythagoricas egredin
untur 5 vt de Harmonis caleftibus jam’ taceam. o :

Axioma 1L

Quo- gradu lateris demonftratio diftat a primo;
€odem gradu & partis circuli, per latus refciflz,confonantia cum to-
tocirculo, receditab inifoni confonantia perfediflima: feu quafors
eft figura, cujuseft lacus , inter figuras czreras; eademfors eft cons
fonantiz illius,inter cateras. .. . C

Hocaxioma inferiss. vfirpabitur ad deletum concordantinrum ber
bendum, canfd [ravitatis. . ‘ ST .
_ -Axioma 1l
Latera Figurarum Regularium Stellarimq; in-
demonttrabilia, determinant parcem circuli,diffonantem 4 toto cir-
culo; fic etiamlatusfigure demonftrabile quidem ,fed fion pér fe,
necdemonttratione propria. Vel pro defetudemonttraionispro-
priz,accerfeex Lib.II, defe@tim ongruencix! utroq; modo exclu-
dicur Quindecangulum, ' :

Coslaa T

Bz .5:’)7,.:" Ll Hoe
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Hoc axiomaabfolvet integritatem caufe concordantisrnm quamego
(#oflituo , repudiaris Fythagoreorum numeris abfiracti.

Corollarium.

i Diffonanc igicur ha partes. aToto
L. 2. 3 - - - - - -=- -7

I- 2, - 4 - -+ - - - -9
1. 2. 3 4 § - = = - - - 11

L. 2 3 4 §. 6. - -. - - - 13

I. - 30 0~ §o = = =s = - 14
L 2 - 4= =7 - = - - IS
. 2 3. 4. §- 6. 7 8 - = - 17

1, - - - §e = 7. - - = - 1S

1, 2. 3 4, §°6 7. 8 - - )9 Er ft'ciizinﬁ-

nitum.

Axioma 1V.

Figurz, quaz cognatas habent demonftratio-.
nes laterum,’ pariunt eciam cognaras Harmonias.
Per hoc axioma probabitur origo ¢ carnfa Proportionum Haymonica-

vum ex [uperfluo,
Axioma V.

Chordz vel arcuscirculi, tenfionis zqualis, ha-
bentesinter fe, caufi longitudinis, eandem proportionem , quz
eftinter Parcem vel Refiduum circuli & Totum circulum; Confo-
nantiam etiam vel diffonantiam habent eandem , licet inter alios
terminosvelfonos illa continearur. B

In abfiracto fic intelligatur , quodcirculus cum parte fuz, conflituat
proportiones certas Harmonicas; que in quibuscung, inveniantuy terminss
alijs, fen [onis , feumotibus mutss, [femper fint Harmonicz, . .

Additnr autem hoc Axiomaide ; quia nonomnes Proportiones Harmas
nice immediat? ex ipfo circulooriuntur , prima [batim ejus [ectione per figu-
vam Regularem, fed accedunt aliqua ex f¢ prioribus propagate, vfg ad cer-
tam Metam: vt in propofitionibus videbimus. T

- Yfos dxiomasiseft in Propofi VI VTIL, "

PR o
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. Axioma VI ..

...... Y

Cuam duz Chordx fonos ediderint Identicos, nox
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tertia , confonans earum uni, confonabic & alceri ;' diffonans vero
“ab und, diffonabic & ab altera, ‘qualibuscung, diverfis etiam con-
tonandijs vel diffonantijs, . T S
Notal in fubjecto ponifpecient Jdentifoniin Pradicato Genus Confonj;vt
haecduo intelligainus; Primo, Non fequi , Dus confonant qualitercung,, ergo
& tertia confonat utrig,, veldiffonar, abvtrag. Hocenim eft falfumde Ge-
were , verumverd de [pecie Identifororum : deinde, nec hoc fequitur, Sitertia
confonat vai Identifonoyum aliqua certd confonantia, confonabit € altert
esidem [pecie confonantie s hoc enim non [emper vermme[fét » quod declarabo
exemplo, licet ex anticipate. Sint due voces facientes diapafo G & gifit tertia
il facit cin G diapente; crgo etiam cum gconfonat.,at non per Diapente,
fed per diateffiron. ’ ’
Ui autem precipuns bujivs axiomatis eft Prop 1V,

Axioma VIL

Cum duz Chordz vel Voces ediderint fonos
Idencicos , vox tertia exiftens cum illarum una Idencifona, eciam
cumillarumaltera Idencicé confonabic,

wod in privriaxiomate generaliter non potuit alfiimari, id jam in pe-
cie verumeft de Ientifonantis.

Ufaseftin Prop. 111,

Dehisigitur Axiomatbuis,. prafertimde quin-

q; prioribus, fpeculacioeft fublimis, Platonica, Fideiq; Chriftianz montaram-
analoga,ad Metaphyficam,adq: doé&trinam de Animafpe&tans. Geo- Metaphyfi-
metria enim , cujus parcem hiic fpectancem libri duo prioresfune * °
complexi, Deo cozterna, ing; Mente divinarelucens,exempla Deo
fuppedicavic, ucin hujus libri praambulo ditum, exornandi Mun-
di,ucisfierec Optimus & Pulcherimus , deniq; Creatoris fimilimus.

Dei verd Creatoris imagines funt, quotquot Spiricus, Anima, Men-

tes, fuis fingule corporibus func prafetz , ucilla gubernarent, mo-
verent, augerent,confervarent,adedq; & propagarent. ’

. Cimuigicur cypumquendamCreationis finc complexz fuis mu-

nijs :legesetiam cum Creatore eafdemobfervanc operis, ex geome-.
triade{fumptas: gaudencq; proportionibus ijfdem , quibus Deus eft
ufus,ubicung;illasinvenerine, five nudi fpeculatione, five interpo-

{icis fenfibus, in rebus fenfui fubjectis ; five etiam fine difcurfu Men=!

tis, per occulcum & concreacum inftin@tum: five Deusipfe propor-,

tiones hafce incorporibus & motibus expreflericinvariabiliter; five:
quadam Geomerrici neceflitace materiz in infinicum dividuz , 'mo-,
tuumgq; per materi® quancitatem  incer infinitas proportiones non.
harmonicas,occurrerinc etiam harmonicz iftz fuis cemporibus, & fic.

nonin ESSE fed in FIERI confiftant. -Nec cancum gaudenc Mences,.:

B 3V dei
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Dei imagines, proportionibusijss fed utunturetiam ijfdem prole<
ibus ad peragenda fua munia proportionefq , eafdem in moti-
%us fuorum corporum, qualicet, exprimendas. Exempla lucu-
lIenca duo proferenc libri fequentes, unum ipfius dei Creacoris,
quiproportionibus harmonicis difpercitus eft motus caelorum al-
terum Animeaillius , quam Nacuram {ublunarem dicere folemus,ci-
entis Meteoraad prafcripcum proportionum, qui oceurruntin Ra-
diacionibus Aftrorum. Fertiumigicur & hujusfibri proprium exem-
plumefto Animz humane, adedq; & pecudum quadamtenus. Illa
enim perceptis proportionibus Vocum harrmonicis gaudent, non,
harmonicis triftantur; d quibus ‘Anime affeibus ille (Harmonicz)
Confonantiz itdigetancur, he (non harmonica ) Diffonanciz. Quod
fiaccefleric etiam altera proportio harmonica,vocum fonorumg;16-
orum & brevium, caufa cemporis stunc illz corpora fua falcationi-
%us, linguas pronunciacionibus ad eafdem l2ges movent: hucopifi-
ces Malleorumictus, huc milices greflum accorodant 5 vivunt om-
ma,durancibus Harmonijs, torpefcuncijfdem difturbatis.
 Hac & fimilia, Conlfilij finc, Inftin&tus ve, hoceft Mentis opus:
an ¢ciam Naturz Elementorum, Materizq; neceflitate fiar, uccem-
peries fenfibus commoda nulla poflic effe s nifi quz conftet propor-
tionibusfigurarum harmonicis; id varié difpucacum fuicd philofo-
phis: quarentibus omnibus, unde_exiﬁat illa fhavicas, quzauribus
allabitur ex proportione vocum, qué fuavitate Confonariias defi-
nimus, Qui a_d Materiam & Motum Elemencorum inclinant , e-
xemplumafferunchoc, per fe quidem fané quam mirabile, quod
Experimen. Chorda pulfaca chordam aliam non pulfatam fecuim in fonicum cra-
cm mirabi hic, ficenfa fuerit {ibi confoné, diffoné tenfam irmotam relinqutit, -
feinchor foc clim non pofficullius M